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*E Circuligrauitatedemonftra- 
tionesREX MAXiMEperuigi- 
liftudio elucubratas, adfubli- 
H mc Maiestatis V. folium 
debito cultu proftratus defero : qui orbem 
circuis poteftate,grauitate moderaris.Quid 
enim Circulo fimilius potentia tua ? quid 
ponderi propius imperio tuo ? Quod enim 
in cx\o orbitx ambitufque, in orbe diffu- 
fum imperium Veftrum eft , cuius,vt fic di- 
cam,circulo maria terrafque ambis,com- 
ple&erifque tot regna populofque alio fub 
fole calentes. Potentiam magnificentia 
comitatur, nec atiter quam fol diurno re- 
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greflli mundum itluminat , ita fparfo per 
vniuerfum fulgore, Maieftas V.luftrat om- 
nia fouetque . Nec aliter ipfa terrae moles 
grauitate fua, quam pondere & conftantia 
regiminis tui quiefcit, omni pedum impul- 
fu vacillatura , nifi vnum hoc momentum 
pertinacius eam loco aflereret fuo. Re&e 
igitur hoc inuentum tuis temporibus refer- 
uatum , quibus felicifsime magnitudinem 
tuam velut fymbolum repraefentaret. Etfi 
enim Circulum e centro fuo axjuilibrare 
notilsimum fuericquibustamen ex punctis 
eius aequilibrent partes hactenus fuit igno- 
ratum: & primus,ni fallor, in fragmenta dif- 
fedtum , ad feueram illam mechanicarum 
fpecuIationum"trutinam expendi. Hieroni 
Sjracufarum Regi Archimedaea inuenta 
accepta ferimus : cuius tam felicis ingenij 
exuuiae,fi non totae periere, certe minore fui 
parte vitarunt Libit inam.T I B i Rex m a x i- 
MEnoninferiora debebunt pofteri, fecifti 

enim 



enim vt multi per Te aggredi poflent, quod 
fine Te vix audebant velle , teftarfque natu- 
ram non in vniusArchimedis ingenio effoe- 
tam efle.Quibus fub prima aufoicia Acade- 
mi^tux,hoc mathematico conatu praeire 
volui , non exemplum daturus reliquis , fed 
idfeftinandoaflecuturus, vt nondum me- 
lioribuspraeuentus,ante aeftimari meapof- 
fint , quam do&iorum fuperuentu ob- 
fcurari. 
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L E C T O R I S. 



ECentro grauitatis quadratam ab Archimedepara- 
bolen nofti Amice Le&or , eamq; ad propria deinde 
Geometrarum principia reuocatam. Hxc mihi oc- 
cafio fuit cogitandi de centro grauitatis partium 
circuli, & an non aliqua ad quadraturam eius hinc pa- 
teretvia, primitusinquirendr, quarquam firmocumhoc 
centro fociata fit nexu, hoc opufculum percurrenti tibi 
palam fiet. Praefertim qubd reciproca quardam fit fequela, 
&problematiceinuento grauitatiscentro quadretur cir- 
culiSe&or,adeoquetotus-, ac vicifllm quadrato circulo, 
partium eius grauitatis centrum reperiatur. Nimium 
quantum cumfiguraehuiusinquadratum metamorphofi 
doctorum virorum ingenia vano conatu lu&ata fint, dum 
alij pcr ignoratam hactenus dimetientis-cum perimetro 
proportionem , alij per curuas quafdam lineas, cuiufmodi 
funt helices &quadratrices,ali j denique per lunulas id func 
aggrefii •, nemo tamen,quod fciam, hanc inftitit viam, vt a 
circuli grauitate ad explicandam eius aream proficifcere- 
tur. Annis abhinc vndecim cum primum in Dolana fequa- 
norum Academia Mathematicas difciplinas profetfus 
fum, hiec a me Theoremata fuere excogitata, eaque tetigi 
verbo vno/ed demonftratione prattermifla.in iis quas obi- 
ter de centro grauitatis auditores mei fcripto exceperunr, 
Triennio poft in MechanicisThefibus,quas typis vulgaui, 
eorum mentionem feci,nec adid tempus apud fcriptorem 
aliquem veftigiumhuius fpeculationis deprehendijab Ar- 
chimedefanenihiltaclium^necabiis qui commentaria in 
ipfumedidere. FridericusCommandinus&Lucas Vale- 

rius in circulo & ellipfi centra grauitatis & figura: in idem 

conue- 



conuenirepun&umoftenderunt,nempe quidfine vllode- i 
monftrationis adminiculo faciJe quilibet admififTet, hac 
tamen in parte non fine laude fcrupulofie Mathematica- 
rum difciplinarum integritati obfecuti. Maioris tamen 
moliminis fuit centra portionumvtriufque figure inue- 
ftigare-, quod inuentum vt a nouitate ac fpeculationis fub- 
tilitate commendari poftit, ego tamen inuentionis mo- 
dum impenfius fumndmiratus,qui longe alius eft ab eo, 
quem prima fronte demonftrationes oftendunt.Decreue- 
ram aliquando difcurfus fcuius velut itinerarium fcribere, 
vtipateretquavia in hanc determinationemvenifTem,&: 
opinionemeainfinitisfpeculationibusaditumaperuifTet, 
fed in iuftum volumen excreuiflet opus,multarum figura- 
rum defcriptione impeditum,quod quamdifficulter com- 
mitti pralo potuiffet, fcio. Qui enim fieri aliter poffet, vt 
(repudiatis tot futilibus libris qui magnitudinum dum- 
taxatdimenfiones &inftrumentorum vfus iam toties ad 
naufeam repetitos, obtrudunt) non fuilfet inuentus ali- 
quis, qui ApoIIonij Pergan & Pappi Alexandrini opera , in 
do&orumvirorum commodumiteratoprado fubieciffet? 
Mathematicamultifciunt,Mathefimpauci. Aliudenim 
eftnofTepropofitiones aliquot, &nonnullasexiisobuias 
elicere,cafu potius quam certa aliqua difcurrendi norma, 
aliudfcientixipfiusnaturam ac indolem perfpe&am ha- 
bere,in eius fe adyta penetrare , & ab vniuerfalibus inftru- 
£tumefleprcceptis,quibus Theoremata ac Problemata 
innumera excogitandi , eademque demonftrandi facili- 
tas comparetur. Vt enim Pi&orum vulgus prototypon 
fa^pefa^piusexprimendo, quemdam pingendi vfum,nul- 
lam vero pi&oriie artis, quam optica fuggerit fcientiam 
adquirit, ita multi le&is Euclidis & aliorum Geometra- 
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rum libris , corum imitatione fingere propofitiones ali- 
quas ac demonftrare folent , ipfam tamen fecretiffimam 
difficiliorum Theorematum ac problematum foluendi 
methodum prorfus ignorant. Antiqui fane Analyticen 
fubtiliter inuenerunt , de qua libro feptimo difertiffime 
Pappus, cuius beneficio nonnulla illius artis, adeamque 
fpe&antiumlibrorum ruderaad nos peruenere,quas iam 
viri dodtiffimi inftaur^f um eun tjfed qua: in hanc rem a no- 
bis funt excogitata additaque fuo temporedabimus,ple- 
raque tamen in fubie&a materia*velut apertiffima exerci- 
tationisarena expreffafuerant. Plurium adhuc magnitu- 
dinum de quibus nemoha<3:enus,centragrauitatisdeter- 
minaui fenfim edenda,quae fimul dare vifum non fuit, tum 
vt explorarem,quis de his fpeculationibus do&orum viro- 
rum futurus fit fenfus , tum quod antiquorum more li- 
brum vno fubie&o conftare debere exiftimem ( quale funt 
circulus &C ellipfis eiufdem omnino effentise figura) nec 
q uidquam adftruendum putem,quod velut adfcititium ad 
fucum vel molem faciendam referri poffit. Idcirco quan- 
tumnonnulli opera ponuntvt fcriptionesdiducant, tan- 
tum mihi laborandum fuit, vt ampliffimum argumentum 
inhasanguftiascogerem. Qu^dfiviris fcripfiffem do&is, 
ar£tius contraxiffem , fed vel a leuiter geometria tindtis 
volui hxc percipi poffe. Ideo ficut pleraque accurate fun t 
demonftrata, ita nimios fcrupulos , ne elementa viderer 
Icribere negligendos duxL 
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PROPOSITIO l THEOREMA L 
T>ato quolibet Settore circuli, vno^ etm Utere produ- 
Bo.popbde ett atermino alterwlateris Jmeamducerc^ 
ad produtium latus, vt illud, quod fiet triangulum recti- 
lineum, Sectonfit &quale. 

I t datus circuli Se- 
&or ABC 
DicopofleduciA d, 
concurrcnrcm cum* 
latere b c in d, vt triangulum 
A b d xqualc fit Sedori abc. 

Nam per ca qux ab Archi- 
medc demonftrata funt, in li- 
bro de lineis fpiralibus,pofli- 
bileeftarcui a c darelineanb 
re&am xqualcm ; fit illa B E, 
du&a pcrpendiculariter ad 
a ducatur e f parallela b A^fecans b c in D,ducaturque a t>. 

Cum trianguli abd altitudo fit xqualis arcui Sectoris, &: bafis A B 
xqualisfemidiametro, erittriangulumxquale Se&ori. 

Igitur dato quolibct Scdore, &c. quodfuit demonftrandum. 

A PRO^ 
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PROPOSITIO II. THEOREMA II. 



Si alatereSettoris circulijriangulum Settori aquale^ 
defcriptum fuerit <vt prius, alterum trianguli latus circa 
communem cum SeBore angulum, Sectoris latere maius 
erit ; & tertium latus eius arcum fecabit. 

Clttriangulum adb Se- 
^&ori b a E c a^quale. 

Dico latus b d maius 
eflelatere b a. 

Si enim latus b d non fit 
maius , cadet punftum d 
vel in pun&um c , vel in- 
fra c in c ; & vtroque cafii 
debebit triangulum adb, 
quod eft pars Seftoris, toti 
Sc&ori efle «equale,quod 
fieri nequit, cadet crgo d 
vltra c. 

Dico prastcrea lineanu 
a d , fecare arcum Se&o- 
risin aliquo punfto e. 
Ducaturenim a f tangcns circulumin a. 

Cum totus Scftor baec, cadat intra triangulum afb, erit il- 
lud maius Sedorc,ergo linea a d qux aufert triangulu Sedori sequa- 
lc,cadet intra a f, fcd etiam vltra a c fiibtenfam, vt iamoftenfum 
eft, ergo fecabit arcum in aliquo pun&o e . 

Igitur fi alatere fe&oris circuli, &c.quod demonftrare oportuit. 

PROPOSITIO III. THEOREMA III. 

Si triangulum quodpiam fuerit aquale SeBori circuli y 
a bafi trianguli tamquam femidiametro^defcripto <vt fu- 
pra linea e centro SeEloris edutta^arcum f& oppofitunu 
triangulilatm itn fecabit, vtminor proportio ft partisU- 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. j 

teris bafi vicinioris ad reliquam, quam partis arcm bafi 
<vicinioris, adreliquam. 

Slt triangulum acb 
quale Se&ori B a d,& ex 
centro b quaecumquc linea 
Tecet arcum a d in e, &: la- 
tus oppofitumin f. 

Dico minorem eflepro- 
portioncm lineas a f ad f c, 
quam arcus a e ad e d. 

a Cum linea a c fecet ar- 
cum a D in aliquo pundo, 
poteft linea b f cadere in^ 
illud pundum, vel fupra vel 
infra ; quomodocumque vero cadat triangulum A F B,inter lineanr, 
b f &: bafimpofitum,fcmper minuseritSe&ore bae, itidem intcr 
bafim &: lineam b e conftituto,quodprimumdemonftro. 

Cadatlineainpun&umvbi a c arcum a d interiecat,manifcftum 
eft triangulum afb, Se&ori bae infcriptum, Se&oreminus ellc ; 
fi cadat infra intcrfc&ioncm , cum b e ante fecct lineam a c quam 
arcum,itcrum conftabittriangulum a f B,Se&ore bae minuseflc. 
Sideniquecadatfupra intcrlectionem, cumSe&or bed iam cadat 
intra triangulum bfc, crit minor triangulo B f c,fed totumtrian- 
gulum acb eftarqualetotiSe&ori b a D,pars triangulifcilicet bfc 
cftmaior Sc&ore bed, ergo rcliquaparstrianguli,fcilicet a f B,mi- 
nor erit rcliqua parte Scdoris bae ,atque ita fcmper triangulum_ 
a f b, minus cft Se&ore bae. 

Hoc pofito minor critproportio trianguli afb ad Se&orcm aeb, 
quamtrianguli bfc adSe&oremB e d ; &permutandominorquo- 
quc proportio trianguli a f b ad triangulu b f c, quam Se&oris baf, 
ad Se<aorem bed; fed vtfiint triangula, ita fiint linex af,fc,&vc 
fehabentSedores,itafehabentarcus ae 5 ed, ergoetiamminor erit 
proportio linex a f ad f c,quamarciis a e ad arcum a d. 

Ergo fi triangulum quodpiam fuerit, &c. quod propofitum fuit 
demonftrare. 
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4 DE CENTRO GRAVITATIS 

PROPOSITIO IV. THEOREMA IV. 
Si triangulum quodpiam vt Jupra,Se£tori circuli &qua~ 
le defcriptum fuerit a trianguli vertice ducaturlmea 
in bafm produffam, triangulum priori fimileconftituens; 
qu& e centro euocabitur Unea, ita fecabit iam duttam li- 
neam, <vt parsinterbafim & lineam duttam,ad reliquam 
mawremhabeat proportionem y quam arcmbafi & du£t& 
iam linea interietfus, adreliquunu. 

Clt triangulu abc 
^acquale Se£tori A 
b d , ducaturq, c e, 
vt triangulum acb 
fimile lit triangulo 
E c b , item aliqua- 
excentro linea b f, 
fecans vtcumq; e c 
i n f , &: ar cu a d in c . 

Dico maiorem cC- 
fe proportionem e f 
^ ad f c , quam fit ar- 
cus a g ad G D. 

Diuidat primo b f arcum a d bifariamin g , eritficut be ad b c, 
ita e f ad f c ;fed e b maior eft b c , cum b c maior fit b a , &c b a, 
b c, b e fint tres continuae proportionales, ob fimilitudinem triangu- 
lorum, ergo e f maioreft f c ; fedarcus a g xqualis eft arcui g D,er- 
go maior proportio e f ad f c, quamarcus a g ad g d. 

Secundo nondi- 
uidat b f bifarianx, 
arcum a d , fed fit 
verbigratia a g ar- 
cus , minor arcu 
GD,&in g d fuma- 
turarcus d i,xqua- 
lis arcui a g , duca- 
turqueBi,quaspro- 
du&a fi opus fuerit 
fecetA c in Kjfecet 
quoque linea b f li- 
neam c a in h. 

Cum 
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Cum triangula bca,bce fint fimilia, & in iis fimiliter du&x fint 
lincx BFjBK; erit ficut c k ad k A,ita e f ad f c, a fed minor eft pro- a 
portio A K ad k c, quamarcus a i adiD, ergo conuertendo maior 
erit proportio c k ad k a , quam arcus d i ad arcum i a. Sed vt c k 
ad k a, ita E f ad F c vt iam oftendimus , ergo maior proportio E f 
ad f c, quam arcus d i ad i A 5 id cft a g ad gd. 

Idcircofi triangulumquodpiamvtfiipra,&:c. quod fuitoftenden- 

dum. 

PROPOSITIO V. THEOREMA V. 

Si triangulumquodpiam <vt fupra,&quale SeBori cir- 
culi defcriptumfuerit , & a trianguli vertice dutta linea 
in produttam bafim, triangulumprwrifimile confiituem \ 
fiecentroeuocetur linea aliqua.fecam dua* lineasangulo 
Settorisoppofitas ipof ibile e/i a vertice ducere lineamca- 
dentem inter <vtramque , qu& abilla qu& e centro edutta efi 
linea, fecetur in eandem rationem > in quam Settoris arcus 
diuiditur. 

SEdoriBAD^qua- 
le fit triangulum, 
ACB, du£taque c e, 
vt triangula acb, 
e c b mter fc fint fi- 
milia , e centro vt- 
cumque ducatur bf, 
fecansvtramque CA, 
c e in f & YL.ctarcuAT> * ^\ 
Dico po(Te duci c g, 
inter ce 8c c a, fe- 
cantem b f in h , vt 
fit licut g h ad h c, 
itaarcus ai ad i d. 

Sitenim c a feftain M,vtficut arcus Ai ad arcum id, ita fit A M 
ad MC; a cum fit maior proportio arcus a i ad arcum i d , quam a k, 
ad k c, cadctpunftum m fupra punftum k > ducatur deinde f l pa- 
rallcla e B ,erit al ad l c,vt e f ad f c5 b crgocummaiorfitpropor- 
tio E f ad F cquamarcus ai adarcum iD,erit quoque maiorpro- 

A 3 por- 
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portio A l ad ic, 1 
quam arcus ai ad 
arcum id,& confe- 
quenter quamlineae 
AM ad m c,cadetq; 
pun&u l fiipra pun- 
dum m. Ducatur 
m Hparallela e b,(c- 
cabit F k in aliquo 
pun&o h ,per quod 
fiexc ducatur c h 
G,erit g h ad h c,vt 
am ad MC,id eftvt 
arcus a i adarcum i d. 

Igitur f\ triangulumquodpiam, &c.quodfuitdemonftrandum. 

PROPOSITIO VI. THEOREMA VI. 

Sefiori b a d *vt Jupra aquale ft triangulum acb,& 
triangulum ecb fmiletriangulo a c ^ y duBa item vtcum- 
que bf^ c g fecans b f in ita <vt ficutangulus gbh ad 
angulum hbc^ ita fitlinea g h ad h c,fi ducatur a h., erit 
triangulum ahb Settori b a i aquale. 



T^St cnim vt linea, 
-*^g h ad h c , ita> 
triangulum g h b ad 
trpangiilum hcb;& 
componcndovt g c 
ad g h, ita triangu- 
lum g c b ad G H B 5 
' fed ita ctiam fc ha- 
bet triangulu g ca 
ablatum a maiori g 
CB) ad triangulurrL, 
gha ablatum a mi- 
noriG h B,crgo rcli- 
quum acb ad AiB,vttotumadtotum,ideftvt cg ad hg >&:vt ar- 

cus 
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cus A i ad arcum i d, ita g h ad h c, ergo componendo vt arcus A d 
ad arcum a i , ita g c ad g h , ergo Se&or adb ad Se&orem a i b , 
(qui fe habent vt arcus) vt g c ad g h, ergo & Se&or b a d ad Sedo- 
rem b a i,vt triangulum a c b ad triangulum aib; ergo permutando 
vt Se&or b A d ad triangulum a c b , ita Se&or b a i ad triangulum^ 
a h b , fed Sedor adb eft aequalis triangulo acb, ergo Se&or bai 
sequalis eft triangulo ahb. 

Igitur Se&ori bad vt fuprasequale fit,&c. quod oftenderepropo- 
fitum fiiit. 

PROPOSITIO VII. THEOR-EMA VII. 



Iifdern pofitisqmin pr&cedenti propofitione\fifiat <vt hb 
ad b c., itn b c adBK, Dico b k minorem fore b 

/^Vm enim ob fi- 
^-^militudinem tri- 
angulorum ecb,a 
CBjfit vt ab ad bc, 
ita bc ad b E,reda- 
gulum ftib b a, b E, 
sequale erit quadra- 
toBC; fimiliter re- 
ftangulum fiib b h, 
b K,xqualeeritqua- 
drato b c , ergo re- 
&angulum fub b h, 
b K , redangulo fub 
ba,be aequalc erit;ergovt b a ad b H,itaerit b k adBE, a fedAB eft ai ^ 
minor b H,ergo b k minorerit b e. 

Ergo iifdem pofitis qux in prxcedenti propofitione, &c. quod 
oportuit dcmonftrare. 
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8 DE CENTRO GRAVITATIS 

PROPOSITIO VIII. PROBLEMA I. 



*Dato quolibet circulo, Settorem afiignare, cuifedefcri- 
ptum fuerit aquale triangulum <vt fupra y alterum trian- 
gulilatuscirca communem angulum y fuperet latusSefto- 
ris, interuallo quodminpts fet quolibet dato. 

DAtusfit circulus ab c, in 
eoq; defignandus fit Se- 
&or, cui fi sequale fit triangu- 
lum A I D,linea d i qu$maior 
eritquam AD,fuperet ADin- 
q tcruallo,quodfitminusquo- 
libet dato K. 

Producatur d a, vt a e fit 
sequalis K,centroque d inter- 
uallo d e , defcribatur circu- 
Ilise h G,&;exAerigaturper- 
pendicularis a f , {ecans cir- 
culum e h g in h, ducaturq; 
h d , fecans priorem circu- 
lumin b. 

Dico Se&orem dab, eflo 
eumquipoftulatur. 

Cumenim a h tangat Se- 
xJmmt. ftoremin A,cadet ai intra a H, a fecabitque d H,vltra b quidemfed 
intra H,igitur b i quieftexcefllis d i liipra d B,minorerit b HjCUirL, 
autem d e,d h fint sequales , item &c ablatse d a>d B,erunt reliqux 
A e, b h sequales ,fed e a ex conftru&ione eft sequalis k, ergo &bh 
eritsequalis K,ergo& b i minor k. 

Itaque dato quolibct circulo,&c. quod fuit faciendum. 
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PROPOSITIO IX. THEOREMA VIII. 

T* riangulum ABCVt fupra,<equalefit Secfori adb^ 
triangula abc e b c inter jefimilia, Dico itu ducipoffc^ 
b YjvtduBa c g, qu&itadiuidatur in HyVt arcm a d in t, 
& fumpta duabut bh.bc, tertia proportionali b k ;fu- 
peretur BKa Itnea be, interuallo quod ft minus quoli- 
het dato l. 

AVferatur enim e m 
ab ea, quse fit mi- 
nordato interuallo l,& 
duabus lineis bm,bc, 
fiat tertia proportiona- 
lis n o ,erit n o maior b A. 

Cum enim b c fit me- 
dia inter eb,ab, itenu 
inter mb,n o,eruntre- 
ftangula eb,ab,&mb, 
MO,quadrato b c xqua- 
lia;&confcqucnter in- £ 
tcr fe, critqucvt e b ad 
M b , ita N o ad a b , fcd 
E b maior cft mb, crgo 
&no maior ab. 

Aufcratur deinde cx n o linea n p xqualis A b, a fitquc inuentus a s.huiw. 
Scftor AiB,vtpofito triangulo ah B,xquali Se&ori aib, linea hb 
fupcrct a B,minoriinteruallo quam N o iiiperat n p , id eft a b ; dti- 
ftaque fit c h g, &fiat vt b h ad b c,ita b c ad b k , llipcrabit b e li- 
neam b k minoriinteruallo,quamfitdatumintcru:alum l. 

Cumcnim b c fitmcdia intcr b h b K,crit rcctangulum fub b h, 
b k, rcdtangulo fiib no,bm a:qualc ; crgo vt b h ad n o , ita b m ad 
b k ; fed b h minorcftquam n o (cum cx conftructionc b h minori 
intcruallo fupcret n p,quam n o fiiperct candcm n p ) crgo ctiarrL» 
b m minoreft b k ; fcd b k minor cft b e, cumcrgo b k ofienfa fit mi- 
nor be,& maior b M,fiipcrabit b e lincam b k minori interunllo, 
quamfitE Mquo b e fupcratB M,fcdE U minor cft datointcruallo l, 
ergo b e fupcrat b k intcruallo minori, quam fit datum l. 

Qjjaproptcrfi triangulum ab c,&:c. quodfiut dcmonftrandum. 

B PRO- 
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PROPOSITIO X. THEOREMA IX. 

Si tres lineas ab <vno punBo egredientes, & duos in&qua- 
les angulos comprehendentes ffecuerit quarta qu&damli- 
nea hoc pacto, <vt partes qu& fubtendunt angulos y eanderru 
tnter fe proportionem habeant, quam anguli, media abfcif 
farum erit minima , illa maior qu& minorem angulurru 
claudit,maximadeniquequ&cum mediamaiorem angu^ 
lum comprehendit. 

"pXpun&o a trcs Ii- 

duos inxqualcs angu- 
los comprchedentes , 
d a b maiorem , d a c 
minorcm ; illafq; fecet 
linea c b hoc pa&o, 
vt b d ad d c eandcm 
habeatproportionem, 
quam angulus d a B,ad 
angulum dac, 

Dicoprimo d a me- 
diam abfciilarum , efic 
minore c a, qux cum_, 
illa angulum claudit. 

Si enim d a non fit 
minor c A,critxquahs 
vcl maior; &: primiim 
ponatur efle sequalis. 
Centro a interuallo A d , dcfcribatur arcus edf, ducanturquo 
d h, d G,perpcndicularcs ad ab, ac ;itcm bi,fl pcrpendiculares 
adA c;&ciimangulus c d Afitacutus,vtpotcangulusadbafimtrian- 
guli ifofcelis, non crit b d pcrpcndicularis linex a D,idcoquedimit- 
tatur b Kpcrpcndicularis in a D produ&am, cadct cnim extra b d, 
eiimangulus b d Kfitacutus,&: adverticcmvniillorum,quifunt ad 
bafim ifb/cclis. 

Ciim ex hypothefi A c, a d fint arquales,fintque bafcstriangulo- 
rum c b Aj d b a j crunt ilia triangula vr altitudines bi,bk; fed trian- 
gulafunreuamvtE cadB D,crgocritetiamB i ad b K,vtB c ad b d, 

fed 
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fed cumfit vc b d ad d c , ita angulus b a d ad angulum dac, feu 
quodidcmeftarcusF d adarcumD E,eritetiam componendovtB c 
ad d B,ita arcus f d e ad arcum df,& confequentcr b i ad b k, vt ar- 
cus f d e adarcum d f. 

IterumvtABadAF, 
lta b i ad f l,& vt b a 
adAD,ideft:AFita bk 
ad d h (fiint enim tri- 
angula abk ad h fi- 
milia) crgo vt b i ad f l , 
ita b k ad d H,ergo pcr- 
mutando vtB iad b k, 
ita f x ad d h. fcd b I 
eft ad b K,vt arcus fde 
adarcum d f , ergo et- 
iam f L ad d H,vt arcus 
fde ad D F,aquodcft 
abfiirdum; non igitur 
fiint sequales a d , a c, 
ex quo hoc abfurdum 
conlequebatur. 

Sit fecundo c A mi- 
nor quam A d , non po- 

terit angulus cda efle re&us , cum cnim latus daGc maius ex fuppo- & 
fitionequamc A,erirangulus d c a, maior angulo c d A,non erit igi- ^hordtsfu 
turrcausc d A;demiflafitpcrpendiculansB Kin a D,quomodocum- " 
que cadat; cum triangulum c b A,habeat bafim a c minorem a d bafi 
trianguli dba, minor erit proportio trianguli c b a ad triangulum 
d b A,quamaltitudinis b i adB k, (fienim trianguli c b a bafis cllct 
arqualisjtriangulum efiet maius,habcrctque eamdcm proportionem 
ad triangulum d b A,quamalritudo adalritudincm) ergo minorpro- 
portio b c ad b D,quam b i ad b k, ctim b c fitad b d, vt triangulum ad 
triangulum, dc confequcnter vt arcus F d e ad d f, qui /unt vt b c ad 
b D;fcd F l eft ad d h ,vt b i adB K,vtoftcndimus,ergominorpropor- 
tio arcus f d E,adarcum f D,quamlinea f l ad d h, quod cft abfiir- 
dummonigiturminorcft c AquamAD,exquoidcon(cquebatur. 

Dico fccundo a c efi e minorem a b. 

Si hoc negetur erit vel arqualis vcl maior. 

Ponaturprimo Aca:qualiscficAB. Cumintriangulisc d a,b d a, 
bafes a c, a b fint £qualcs,eruntaltitudines d g,d H,vttriangula;fcd 
ctiamD c,d Bluntvttriangula,&arcus d e , d f in eadem quoque 

B z propor- 
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proportionc ; eritigit ur vt d g ad d H,itaarcus d e ad arcumDF;*&T 
pcrmutando vtD g ad arcum d E,itaD h ad arcumD F-^qucdcft ab- 

: furdumsnon igitur ae- 
qualcs crunt ab a c. 
e quo hoc infcrcba- 
tur. 

Ponatur fccundo a b 
minor a c, erit minor 
proportio trianguli a 
b d ad triangulu adc, 
quam altitudinis d h 
adaltitudincmD c,cr- 
go &: minor proportio 
b d ad d c , &c confc- 
qucnter arcus f d ad 
arcum d e , quam li~ 
ncx d h ad d g , &c 
pcrmutando minor 
proportio d f arcus 
ad lineam d h , quam 
arcus d e ad lineam 
d g , quod cft abfur- 
dum; nonigitur maior eft a b quam a c. cx quo id (cqucbatur. 
Eigo fi trcs lineas ab vno pundo,&:c.quod fuit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XI. PROBLEMA II. 

^Duahus lineis indefinitis anvulum quemuis comprehcn- 
dentibus ,c°i> P er ^teram indefinitam <vtcumque dwifo, 
ab afiurnato puncioinalterutra extremarum lineam du- 
cerc ,terminatam adalteram extremarum ,qu& a media 
itadmidatur, <vt parsinter punciu?ndatum & mediarru 
interccpta, ad reltquam,datam habeat proportwnem. 

r\Vx Iinc^ ab,ac, quemuis angulum comprchendant,eumquc 
•^diuidatvtcumque a D.&fitinaitcrutracxtremarumputaAB,da- 
tum pun&um e ,dataque proportio f ad g. 

PropofitumeftducercE i,vce h adn i,datamhabeatproportio- 

ncmFadc. , 

Diui- 
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Diuidatnr E a in K,vt F 

E K ad k a fit vt f ad g, g ' 
ducaturque k l paral- 
lcla a c, qua: fccct A d 
in aliquo pun&o H , & 
pcr e & h ducatur linca 
E h 1. 

Dico e h ad h 1 efTe, 
vtFadc 

Ciim cnim in trian- 
guloA e i,linea k h fit 
parallcla a i, crit e h ad 
h 1, vt e k ad k A, id cft 
vt f ad g, fic enim diuifi- 

mUS E AillK. 

Igitur duahus Jincis 
indefinitis,&:c.quod filit 
facicndum. 

PROPOSITIO XII. THEOREMA X. 

Iifdem poftis qm fuperiori problemate conjlruximus > 
nonpotent ab eodem puntto alia duci linea,qmfimiliter 
dmidatur. 

Slcnimalia duci poffit 
fitillaE N,diuifainM, 
vt FadG,eritetiamE M 
ad m n, vt e k ad k A,er- 
go k m eritparallela a c, 
led & k h eft parallela 
AC,ergo kh^k m , fiint 
inter fc parallclae,quod 
eft abfurdumcum con- 
uenianc in k ; crgo non 
crit diuifa e Nfimilitcr vt 
E i,vndeidfequebatur. 

Igitur iifdem pofitis 
quse fuperiori proble- 
mate,&:c.quod oportuit 
dcmonftrarc. 

PRO- 
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PROPOSITIO XIII. PROBLEMA III. 

Duabpts lineis indefnitis quemuis angulum compre- 
hendentibus^ illo vtcumque peraliam rettam diuifo,per 
punttum in linea diuidente afignatum , lineam ducere, 
<vtrimque dd extremas terminatam , vt pars defnita ad 
reliquam,datam habeat proportionem. 

T Inese ab,ac, quem- 
uis angulum cornpre- 
hendant, quem diuidat 
vtcumque A D,in qua af- 
fignatum fitpundum e. 

Propofitum eft per e 
ducerelineamH i,itavt 
e h ad h i datamhabeat 
proportioncm f ad g. 

Ab e verfiis a b duca- 
tur linea E k , parallela 
Ac,& fiat vt g ad f ita 
a k ad k h , &: ducatur 
per h &r e linea i e h; 

Dico e h efle ad e i,vt 
f ad G. 

Ciim enim in trian- 
gulo A i H,linca k e fit parallela a c>erit a k ad k i, vt e h ad E i, id cll 
vt f ad g. fic enim fecimus a k ad k I. 

Ergo duabus lineis indcfinitis, &:c. quod facere oportuit. 

PROPOSITIO XIV. THEOREMA XI. 

Iifdem pofitis qu& inpr&cedenti problemate conjlruxi- 
mus, non potent per idem punttum alia duci linea, qm fi~ 
militer pofitis parttbusfimditer diuidatur. 

SIcnimaliaducipoflit,fitillaMN,perE tranfiens, &inE diuifa , vt 
e MfitadE N>vt f ad g. 

Cum 
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Ciim in trian- 
gulo a n m , li- 
nea k e fitparal- 
lela a m y erit vt 
m e ad e n , ita 
a K ad K n ; fed 
etiam ita eft a k 
ad k i,quodfieri 
nequit, cum ma- 
ior fit proportio 
AK adKN,quam 
adK i. 

Ergo iifdem 
pofitis qnx in 
pra:cedenti, &c. 
quod fuit de- 
monftrandum, 

PROPOSITIO XV. THEOREMA XII. 

Siquotcumquemagnitudinumgrauitatis centrain ea- 
dem retta linea pofitafuerint , magnitudinis ex omnibus 
compofiugrauitatis centrum,erit m eadem Unea recta. 

Slntquotcumque 
magnitudines a, / e\ 
B,c,D,E,earumque 
cetra grauitatisper 
eafdem littcras fi- 
gnata,in eadem li- 
nea rede pofita. 

Dico commune 
grauitatis ccntrum 
in eadcm recta rc- 
periri. 

Si cnimfieripof- 
fit,fit cxtra lincam 
in f , Sc per primx 
magnitudinis ccn- 
trum A , & F duca- 
tur a f c^critinilla 
centrum grauitatis 
rcliquarum magni- 
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tudinum dempta Aj 
tamquamvnius,&: 
rcliqu$partis,vltra 
pun&um F in h. 
quod etiam erit ex- 
tra lineamfingula- 
rum ccntra conti- 
nentem. Ducatur 
iterumperfecund? 
magnitudinis cen- 
trum b, &: pundum 
H,lineaB h i ; cum 
H-fit centrum to- 
tius reliqux com- 
pofitx ex B,C,D,E, 
&c b centrum par- 
tis,kerit in b i cen- 
trumreliqux com- 
pofitx cx c d E,vl- 
trapun&um h inK. 

atque ita femper progrcdiendo,doncc ad vltimamperuentum fuerit, 
reperieturccntrum vltimx magnitudinis E,in pundo aliquo o,cx- 
tra lineam perfingularum ccntra tranfeuntcm,fedetiam e eitcen- 
trum grauitatis vltimx mngnitudinis, ergo duo habebit centra graui- 
tatis,cquodfierinequit. Non erit itaquc commune grauitatis cen- 
HatZmlu- trum, extra li leampcromnium centra tranfeuntem,ex quo id im- 

C de V cenm P° fllbiIc fcquitlir. 

graZT Quapropter fi quotcumquc magnitudinum,&c. quod fuit oitcn- 
dcndum. 

PROPOSITIO XVI. THEOREMA XIII. 

Si quotcumque magnitudinum grauitatis centra in 
eadem recta Imea pofitafuerint, magmtudmis ex ommbus 
compofita grauitatis centrum, erit m eadem Imea, intra 
centra extremarum magnitudmum. 

Slnt quot- 
cumcjuo 
magnitudi- 
nes a,p.,c,d, 
carumq;gra- 
uita- 



c i.pojiu- 
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uitatiscentra 5 pereardemlittcrasfignata,fintineadclinearc(5i:a a b. 

Dico centrum grauitatis communc , intra centra A d extremarum 
magnitudinum, in eadcmlinea reclarcperiri. 

Sienimnon fitintracentraextremarummagnitudinum,cum ne- 
ceflariofit inlincaAB, erit in illaprodu&ajfitverdpun&um E,nec 
refcrt verfus quam partem. 

CumccntrumtotiusfitEj&vniusparnsputa proximxfitD, cen- 
trum reliqux,id eft magnitudiniscompofitx ex c,b>a, 3 crit vltra E in 

F. Similiterfiimptamagnitudinccx A,B,c,compofita,cum eius ccn- 
trumfit F,extra ccntraextremarum a,c, conftitutum, proximx vcro 
partis centrumtit c, b erit ccntrum rcliqux vltra f in aliquo pun&o g, 
actandem rcpcrictur ccntrumvltimx magnitudinis in h , fcd illius 
centrumcrat a, crgo duo habcbit ccntragrauitatis/quod cft abiiir- 
dum: noncrit itaquc communc ccntrum totius compofitx magnitu- 
dinis,cxtra ccntra extremarum,cx quo id fcquirur. 

Idco fi quotcumque magnitudinum , 6cc. quod oftendcrc pro- 
pofuimus. 

PROPOSITIO XVII. THEOREMA XIV. 
Sifegmento circult vele/Iipfis infcriptafueritfigura qm- 
cumque rettilinea , reliquorum fegmentorum , dempta 
figura reclilinea , commune grauitatis centrum , erit intra 
fegmentum propofitum. 

^TEgmcnto a c e infcrip ta 
^fit quxcumque figura re- L 
ftilinca a bcde. 

Dico communcgrauitatis 
centrum,magnitudinis com- 
pofitx cx rcliduis fcgmcntis 
ab, bc,cd, d E) elfc intra 
fcgmcntum ace. 

Centragrauitatis fingulo- 
rum fcgmcntorum rcfiduo- 
rum^fintexordinepunda f, 

G, H,i,qux fingula erunt in- 
tra f iia fegmenta, a cum fint fi- 
gurx habentes ambitum in 
eafdem partcs cauum. Si 
communc ccntrum fit extra 
fcgmcntumA d E,vclinam-* 

C bitu 
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b %.primi 
Archtm. 
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bitu figure, fit quotcumquc punctum k. &:apun&o f centro primi 
fegmenti rcfidui, ducatur fkl ciim Kfitcentrum totius, &c f cen- 

trum partis, b centrum reli- 
quseeritinF L,vltra Kinali- 
quo pun£to m , &: confe- 
quenter extra fcgmcntum 
ace. Similiter cum commu- 
ne centrum magnitudinis 
compofita? ex refiduis b c, 
c d , d e , fit extra fegmen- 
tum A c e in m, du&a g m n, 
ex g centro partis , ccntrum 
rcliquxerit in g n, vltra m; 
atque ita progrediendo re- 
periemus centrum vltimi 
fegmen ti refidui d Ein Q^ex- 
tra fegmcntum a d e ,& con- 
fequenter extra ipfiim fe- 
gmentumD E,quod eft ab- 
furdumjnon crit ergo cen- 
trum magnitudinis compo- 
fitse cxtra f egmentum, vcl in 
ambitu vnde id fequitur. 
Igicur fi fegmento circuli vel ellipfis,&:c.quod fuit demonftrandunu 

PROPOSITIO XVIII. THEOREMA XV. 

Si fegmento circuli velellipfisfigura euidenter inftriba- 
tur>eiusgrauitatis centrum ent in diametro fegmentu 

Clt fcgmentum cir- 
^culivclcllipfisABC, 
diameter b d, figura 
euidenter infcripta 

AEFGBHIKC. 

Dico centrumgra- 
uitatis eius clXc in li- 
neaB d. 

Coniungantur anguli figune lineis E K , f i , g h. 
Quoniam Trapezij aekc latera A c , E k , funt parallcla, bifa- 
^ riamque 
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riamque fecantur in 
D&L, a centrum gra- 
uitatis ipfius eft in L D, 
qua:eftpars bd; ca- 
dcm ratione ccn- 
trum grauitatis Tra- 
pczij e f i k cftin ML, 
ideftB D>&:Trapezij 
f g h i in n m id cft 
b D , ad hxc quoque 
triano-uli g b h cen- 
trum grauitatis eft m 
b n , b ergo centrum 
grauitatis figura: in- 
fcript2E,fcu omnium partiumfimul fump>tarum eft in b d. 
Igirur fi fcgmcnto circuli,&c. quod fuitprobandum. 



*5> 
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PROPOSITIO XIX. THEOREMA XVL 

Cuiufiumque fegmenti circuli W cUipfis grauitatis 
centrum eji in dtametro fegmentu 

T)Rimo fcgmentum circuli vcl cllipfis fitABC, fcmicirculo vcl femi- 
^ cllipfinonmaiiis,diametcrciusB d. 
Dicoccntrumgrauitatis ipfiuseiTeinB d. 

Si cnimnonfit,eftopund:umE &: peripfumducatur e F,line#BD 
parallela , &infcribatur fegmento triangulum abc, camdcm bafim 
&altitudinemhabcns cum fe- 
gmento, &: quam proportio- 
nemhabctCF adD F,hancha- 
beat triangulum ab c ad fpa- 
tium K 5 infcribatur cuidenter 
fegmcnto figura redilinea > ita 
vtquaerefidua erunt fegmcnta 
fimul fumpta , minora hnt fpa- 
tio K ; figure infcriptsegrauita- 
tis centrum cft in b d , ht igitur A 
H,&nungatur h E,&producatur,&:ducatur c l ^quidiftansipfi b d, 
conftat autcmquodmaioremhabeatproportionem figura fcg 

C z 
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toinfcriptaadcaqu3Ercliquafiintfcgmcnta,quam abc triangulum 
adfpatium K,quod camhabct quam c f ad d f, figura igitur inlcripta 
ad portiones rc- 
lictasmaiorcmha- 
bct proportioncm, 
quam c f ad fd, 
hoceft e l ad E H. 
habcat itaquc m e 
ad e h cam pro- 
portionem quam 
re&ilinea figura ad 
portioncs , quo- 
niam igitur e cft 
ccntrum totiusfe- 
gmenti, figurae ve- 
ro infcriptx ccn- 
trum h , a conftat 

quod magnitudinis compofitx ex rcfiduis fegmcntis centrum 
grauitatis iit in parte h e produ&a , qux eam ad h e propor- 
tionem habcat, quam figura inijjripta ad rcfidua fegmenta , qux 
fit e m , erit igitur m ccntrum grauitatis magnitudiiiis compofi- 
tx ex rcfiduis fegmcntis , extra fcgmcntum , b quod ficri ne- 
quit , non eft igitur ccntrum grauitatis fcgmcnti circuli aut cl- 
lipfis, fcmicirculo aut femicliipfi non maforis , extra lineam bdcx 
quo id fcquittir. 

Sit fecundo fcgmentum cir- 
cuh vcl cllipfis a b c,fcmicircu- 
lo vcl femicllipfi maius , com- 
pteatur figura &: diamcter pro- 
ducatur in f, ducatur ctiam pcr 
ccntrum figurx e linea c h , 
parallcla c h bafi fegmcnti, to- 
tius figurx g f h ccntrum gra- 
uitatis critin e Fper ea quanam 
diximus, fcd&partisc f A,crit 
in d f , c crgo &: refidui gcah 
erit in E d , cum d f e d fint ^ 
partcs ciufdcm linese e f ; ite- 
rum ccntrumfigurx g b h cftin 
b e per iam di&a &c centrum figura: c c a h > eft m B D, 
1 Ld 
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kd B E e.d compo- 
nunt eamdem rc- 

ftam, d ergo cen- / j \ 

trum totius f egmen- 
ti c b a erit in 

B D. 

Igitur cuiufcum- 
que fegmenti circu- 
li vel ellipfis , &:c. 
quod fuit demon- 
ftrandum. 



PROPOSITIO XX. THEOREMA XVII. 
CuwfcumqueSettoriscirculigrauitatiscentrum, eji in 

linea qu& illum ex centro bifariam fecat . 

Sk primo Se£tor circuli abc fcmicircti- 
lo minor, eumque linca bdcx centro b 
bifariam fecet. 

Dico centrugrauitatis ipfius effe in b d. 
Ciim enim lmea b d angulum Seftoris 
bifariamfecetjlineam quoque ac & ar- 
cum a d c bifariam fecabit > itaque ciim 
ad bifariam fecet bafim trianguli bac, 
a erit in ea centrum grauitatis tnan- 
guli,item cumbifariam fecet arcum 
fegmenti a d c , eiulcjue bafim a c, 
b erit in ea centrugrauitatisfegmen- 
ti, c ergo in b d centrum grauitatis ex 
vtraque magnitudine compofiti id eft 
Se&oris, quod quoquc intra Se&o- 
remcadet. 

Sit (ccundo femicirculus vcl 
femicirculo maior ABCD,eum- 
que linea b d ex centro bifa- 
riam fecet , in duos Seftores 
Abde,cbd f ,erunt ill i neccfla- 
rio fcmicirculo minores, diui- 
dantur illi iterum bifariam per 
femidiametros be , bf, centra 
grauitatis eorum erunt in illis 
lemidiametris vt diximus, fint- 
quc g & H ,propter sequalita- 
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tem & fimilitudincm Sedorum, erunt bg,bh asquales ,&gh b£fk* 
riam diuidctur aBDini,& ob Sedorum xqualitatem,centrum com- 
mune feu totius Sedoris erit i,& confequenter in b D,Se&orem bifa- 
riamfecante. 

Ergo cuiufcumque Sedoris circuli, &c. quodfuitoftendendum. 

PROPOSITIO XXI. THEOREMA XVIII. 

Sifegmento circult vel ellipfisfigura euidenter inficriba- 
turjnagnitudtnis ex refiduis fegmentis compofitagrauita- 
tis centrum.ertt tn fegmenti dtametro. 



biS. huiut. 

c S.primi 
Archim. 
ds tquip. 







a 


n 




Clt fegmentum circuli vel elli- 
^pfis a b c 5 figura euidenter in- 
fcripta aebfc , diametcr fe- 
gmenti b d. 

Dico centrum grauitatis ma- 
gnitudinis compofitarexrefiduis 
legmentis ae,eb,bf,fc effein 
linea b d. 

a Cumenim in b d fifccn- 
trum grauitatis totius fe- 
gmenti, b item &c figura eui- 
dcntcr infcripta:, 0 erit in illa 
centrum refidui > id eft ma- 
gnitudinis ex reliquis fe- 
gmentis compofitse. 

Ideo fi fcgmento circuli 
vel ellipfis , &c. quod opor- 
tuitdemonftrare. 



PROPOSITIO XXII. THEOREMA XIX. 

Si Settori circult rettiltnea figura fuerit euidenter in- 
ficripta, centrum grauitatis figum infiripu, erit in retta 
SeBorem bifariam fecante. 

Se&or 
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CE&or circuli fit a b c D,figura 

euidenter infcripta a e d f c b, 
linea Se&ore bipartito fecans b d . 

Dico centrum grauitatis figu- 
ix re&ilinese , quse Se&ori eui- 
denter infcripta eft,efle in linea 

B D. 

a Cum enim totius Se&oris gra- 
uitatis centrum fit in linea b d, 
b item & partis illius , quse ex refi- 
duis fegmentis componitur, c erit 
& reliquse partis , id eft figurae re- 
£tilinex,Sedori euidenter infcri- 
ptas grauitatis centruinlinea b d. 

Quapropterfi Se&ori circuli,&rc. quodfuit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XXIII. PROBLEMA IV. 

Figur& re£filine& Seclori circuli euidentermfiripUgra- 
uitatis centrum inuenire. 
C E&or circuli fit a b c d,& 
^figurae recTiilinese illi eui- 
denter infcriptx grauitatis 
centruminueniendu efto. 

Ciim hxc figura ex trian- 
gulis ifbfcclibits compona- 
tur, fumatur vnum extre- 
morum triangulorum puta 
bf Cj & Sedor illi refpon- 
dens f b g c,diuidatur bifa- 
riam a linea b g ; reliquum 
Seclrorem cum infcripto fibi 
re&ilineo bifariam fecet 
b h > totum vcrb Se&orem 
cum infcripto fibi re&ilineo 
bifariam diuidat b d. a Tri- 
anguli b f c repertum fit 
grauitatis cctrum k, b e puri- 
fto k ducatur k M,terminata 
ad b h 5 qux ita diuidatur a 
B d inL,vtreciprocc m Lad 
L k fit, vt triangulum b f c ad 
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reliquam partem figur^ eiu- 
denter infcripta^proportio 
autemfacile exnumero tri- 
angulorum colligetur. 
Dico pun&um l efle cen- 
c trum grauitatis figura: rccti- 
linea:, Sc&ori euidcnter in- 
fcriptar. 

Si enimnon fit,efto quod- 
uis aliud pundum N,in linea 
BD,ducaturque k n o. 

Ciim k fitcentrumvnius 
partis , feu trianguli bfc, 
centrum vcro totius fit n, 
cccntrum rcliquar partis erit 
o , (cft enim in linca kn pro- 
du&a & in linea b h ) erit igi- 
tur o n ad n k , vt triangu- 
lum b f c ad rcliquam figurse 
infcriptx partcm , fcd ita 
quoque cft m l ad LK, d quod 
" tamen fieri nequit, vt nimi- 

rumKM &K O in L& n fimilitcr diuidantur, igiturpun&umdiuer- 
fumapun&o l ,non eft centrumgrauitatis figurx Sedori cuidenter 
infcriptse,ex quo abfurdum hoc fcquitur. 

Ergo figura: re£tilinea*,&:c. centrum grauitatis inucnimus quodfiiit 
faciendum. 



PROPOSITIO XXIV. THEOREMA XX. 

Cuiufcumque SeBorisgrauitatis centrumjninus dift at 
acircumferentia, quam trianguli alatenbus Settoris & 
fubtenfa arcus comprehenf 

Slt circuli Se&or abcd, triangulum vero bac. 
Dicocentrumgrauitatis Sedoris cadere fupra centrum gram- 

tatis trianguli. N 

Sit enim e centrumgrauitatisfegmenti ADC,centrumverograui- 
a rat i s trianeuli F,cadet E liipra f verliis circumfcrentiam, a cum e fit 

Archjm. 0 1 fjra 

de&qwt>- 
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urse 
ita 
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mi- 
r- 
r 




tra fegmentum, b f vero in- 
tra tnangulum, at centrum 
grauitatis totius,id eft Sc- 
dtoris, c cadit intra centra 
grauitatis partium , fitque 
pun&um g , conftat pun- 
ftum g cadcre vltra pun- 
&um p> &: vicinius efiear- 
cui a d c. 

Igitur cuiufcumque Se- 
ftoris grauitatis ccntrum, 
&c. quod fuit oftcnden- 
dum. 

PROPOSITIO XXV. THEOREMA XXI. 
Si datum fuerit centrumgrauitatis Sefforis circuli,qui 
demde in duos Setlores vtcumque diuifus fuerit , & ipfl 
quoque Settores per lineas e centro duffas iterum bifariam 
diuidantur \fiducaturlinea percentrumgrauitatis totius 
SeBoris y vtrimqueterminata ad eas lineas ,qu& aliosSe- 
Elores bifariam fecant,hac lege, <vt dtuifa ad centrum gra* 
uitatis totius Settoris , pars ad partem reciprocam habeat 
proportionem Settoris adSeEtorem ,extrema linea puntta 
erunt centragrauitatis partium. 

DAtus circuli Scftor fit 
abcd, diuifus a linea 
b d , in duos Scctores ab dg, 
dbcFj cjuos ctiam bifariam 
fecent linca: b g, b f ; in linea 
vero b e , totum Seftorem 
bifecante fit h , centrum 
grauitatis totius Se&oris, &: 
per h dufta fit linea ihk, 
Vtrimque terminata In i &: 
k, hac lege , vt fit reciproce 
quemadmodum angulus g 
b E,ad e BF,itaiHadHK. 
Dico pufta i &: k efTe cen- 
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tra grauitatis fuorum Se&c- 
rum. 

Si enim non unt 3 alteru- 
trius Se&oris centrum erit 
diuerfum ab illis pun&is ; fit 
ergo Se&oris abdg cen- 
trum grauitatis L > &r per 
pun&a l h , id eft centrum 
vniuspartis &totius,duca- 
tur linea, qux occurrat b f 
ium, (occurretautem alio- 
quin Se&or dbcf nullum 
habcret grauitatis centrum, 
a cumdebeat eflein lllarum 
^ r p c r h ™ r B linearum concurfu) erit m 

de Aquip. centrum grauitatis reliqui , acproinde erit reciproce vt Se&or abdg 
* 10 * hti ~ ad Sedorem d b c f , ita m h ad h l ; fed vt Se&ores ita etiam fe habent 
ipforumanguli DBA,DBC,eorumque dimidij dbg, dbf, &c vtangulus 
b i^hmm dbc ad dbf, ita ih ad ik > ergo etiam m h ad h l, vt i h ad i k, b quod 
offendimus fieri nonpoflc, non igitur aliudpun&um fuit ccntrum 
grauitatis akerutrius Se£toris 3 ex quo abfurdumfequitur. 

Quamobrem fi datum fuerit,&:c.quod demonftrare voiuimus. 

PROPOSITIO XXVI. THEOREMA XXII. 
Si Settori circuli figura rettilinea euidenter fuerit in- 
fcrif>ta y centrumgrauitatis ipjius cadet infra centrumgra- 
uitatisSettoris*. 

Slt Sedor circufi abcd, 
illique euidenterinfcri- 
pta fit figura aedfcb. 

Dico centrumgrauitatis 
figurae infcript2e,cadcrc in- 
fra centrum grauitatis Se- 
ftoris. 

Si hoc non fiat,velcum 
illo coincidet,vel cadet fu- 
pra. 

Ponatur primum coinci- 
dere,&:fit g centrum gra- 
mtatistumSe&oris tum figurx mfcnpt£,fiimatur vnum triangulo- 
rumextremorum f b cciuiqueangulusadcentrumbifariamfecetur 

aBi, 
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a b i,reliqua eriam figurae pars, dempto triangulo fbc, bifecetur a li- 

nea b K,&:aper g ducatur LM,terminataadlineas b i BK,quae diuida- llh huim. 

tur ad g ,vt reciproce fit l g ad g M,vt Sedor b c i f ad Se&orem b ak f, 

^erit etiam vt patet l g ad g m, vt triangulum b f c , ad reliquam partem 

figurae euidenter infcriptae, &: etiam vt angulus kb d ad d b i , vt fxpius 

iamollenfiimeft. b EruntquepundaL,M,ccntragrauitatisSeaorum bx^huim 

ABFK,BCiF,eodemquedifcurfiiquoidfupra deSe&oribus oftcndi- 

mus, etiam demonftrabitur l effe centrum figurx cuidenter infcri- 

ptae Se&ori bakf,&m effe centrum grauitatis trianguli b f c,igitur 

idem pun&um M eft centrum grauitatis trianguli b f c ,& Settoris 

B c 1 F, c quodeft abfurdummonigiturpundum G cft centrumSefto- cn.huim 

ris &rfiguraeeuidenterinfcriptse vnde hocfequitur. 

Cadat fecundo centrum grauitatis figuradnfcriptxin H,fupra g 
centrumSeaoris,&:perHducatur NO,parallclaLM,eritN Had ho, 
vt l g ad g M,id eft reciproce vt triangulum b f c ad rcliquum figuras 
infcript? dempto triangulo,cum igitur h fit ccntrum grauitatis totius 
figurae infcript<j,conftat n &c o effecentrapartiu,igitur o eft centrum 
grauitatis trianguliB f c, caditq; fupra m centrum grauitatis Se&oris 
b c 1 f , <1 quod fieri nequit , ergo cen tru graui tatis figurx infcrip tx,non dn.huim 
caditfupra g centrum Se&oris , ex quo abfurdum illud conlequitur. 

Ideo ciim centrumgrauitatisfigur2einfcript2e,noncoincidatcum 
centro grauitatis Sedoris,ncc cadat fiipra,necelfc erit cadere infra. 

Ergo fi Se&ori circuli,&c.quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XXVII. THEOREMA XXIII. 
Pofiibile ejl Setforicirculifiguram cuidenterinfcribere, 
<vt centrumgrauitatisfigurainfcripta ,minus dtfiet acen- 
trograuitatis Sectoris, quolibet interuallo dato. 
Clt Se&or ABCD,centrum 
^grauitatis eius e , inter- 
uallum datum ef, infra f; 
cadit cnim centrumfigurae 
infcriptae infra centrum Se- \ 
ftoris. 

Dico Sc&ori infcribi pofte 
euidenter figuram re&ili- 
neam,cuius centrum graui- 
tatis minus diftet ab e, 
quampunfturaF. 

Sumatur aliquod fpatium 
c,ad quod Sedor maiorem 
habcat proporcione quam 




Dz 



DF 
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DFadEF, & Se&ori figura 
euidenter infcribatur, do- 
nec lpatium ex refiduis fe- 
gmentis dempta infcriptar 
figura compofitum, fitmi- 
nus /patio g , conftat vero 
idfieripoffe. 

Dico centrumgrauitatis 
ilhus figurse euidcnter in- 
{criptar, cadere fupra pun- 
ftum f. 

Si non cadatfupra f, vel 
cadet.in ipfum F,vcl infra. 

Ponamus primum coin- 
cidere cum f ; cum e fit 
centrum totius , & f partis fcu figurx infcripttfcr, erit centrum reliqux 
partis id cft magnitudinis ex rcfiduis fcgmcntis compofitar in f e , pro- 
duftavcrfiis E,incoquepuncroputaH ,vt FEad EHfit,vt rcfiduum 
ex fegmentis ad infcriptam figuram ; quare etiamerit componcndo 
vt h F ad F E , ita totus Se&or ad rcfiduum ex fcgmentis ; ciim vcro il- 
lud rcfiduum fit minus fpatio g , crit maior proportio SccTroris ad rcfi- 
du.um,quamSeaorisadlpatiumG,idcoquemaior proportio h f ad 
F E ,qux cft vt Se&or ad refiduum , quam d f ad f e , qux cft vt Sedtor 
adipatium c.maior crgo crit h f quam DF,ergo h ccntrum grauitatis 
fe^mcntorumrcfiduorum, cadit extraarcum, & confcqucnrcr extra 
ai 7 J^</« fcginehttim AD c, a *quod fieri nequit ; ergo ccntrum grauitatisinfcri- 
t>tx Hffiix non coincidic cum f ,cx quo abfurdum fequitur. 

Cadatfecundd centrumgrauitatis infra f in i. Cum E fit centrum 
crrauttatis totius id cft Scftoris , & I ccntrum grauitatis figurx infcri- 
prcccntrum rciiqui fit mvtpfius, erit maiorproportio Scftonsad 
rcfiduumcx fcgmcntis compofitum , quam df ad d e , crgo quoque 
diiudendo maiorproportiofigurcXinfcripta:,id cft Scdloris dempus 
rcfiduisfco-mcntis,adrcfiduaicgmcnta,quam DEad E F,multoquc 
maiorquamDE a dEi>fcdvtinfcriptafigura adrefidua fegmenta,ita 
H e - d e i , cr*o maror proportio h e ad E i , quam p B ad e i , ergo h e 
maiorquamDE,crgo h cadkcxtra Scaorcm,ccntrumnimirumgra ; 
b, 7 .«- uitatisrcfiduorumfegmcntortim,crgoextrafegmentumADC,bquo^ 
fierinequitvergonccinfcnptxfigura: centrumgramtatis caditmfra 
F,exquoidimpombilcfcquitur. ^ 
L huim Cum ergo inlcript* figurx centrum,cquodncccflano cadit infra e 
Sedoris centrum,nec comcidat cum F,nec cadat infra f, cadct intra 

fpatium 
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fpatium f e ,eritque vicinius centro Se&oris, quam fit datum fpa- 
tiumF e. 

Itaque poffibile eft Se&ori circuli,&c. quod oportuit dcmonftrare. 
PROPOSITIO XXVIII. THEOREMA XXIV. 

Omnisfegum reBiline&, SeBori euidenter inferipugra- 
uitatiscentrum^minmabeHacentro circult ,duabus ter- 
tiis femidiametri partibm. 

Clt circuli Sc&or abcd, 
^figurare&ilineaeuiden- 
tcrinfcripta aedfcb. 

Dico centrumgrauitatis 
figurar infcriptse, minus ab- 
efle a centro b, duabus tcr- 
tiis femidiametri bd. 

Sumatur enim triangu- 
lum bfc 5 & cx centro gra- 
liiratis ipfitis g ,inticniatur 
ccntrum grauitatis totius 
figurx cuidcntcr infcriptx, 
quodfit h,&: conlcqucnter rcliqu? partis demptotriangulo cenmim 
crit 15 linca bg k bifecante angulum trianguli bcf, &; linea bh d, bife- 
cantc angulum totius figurx inf criptse , linca denique bil, hifecante 
rcliquamfigurxpartcm 5 dcmpto triangulo BFc.erititaque ih ad hg, 
vt triangulum bfc ad rcliqtiam figurx infcriptarpartem, &confe- 
qucntcr vt angultis F b c ad angultim fba,& itcrtim vt corum dimidij, 
ideft FBKad fb L,quibus ctim fintxqualcs lbd ,dbk, conftatvcro 
angultimLBD cflcminorcmangulo dbk (nififigura infcriptaduobus 
tantum conftct triangulis dc qtio ftatim ) a crgo B h minor erit b 1, & b 1 no.huiut 
minor b g , multo ergo minor crit b h quam b g , fed b g minor cft dua- 
bus tertiis fcmidiametri partibus,ctim fit fubfefquialtera bm , qux fe- 
midiamctrominor eft, crgo &: b h minorcrit duabus tcrtiis femidia- 
metri,qux cft interuallumfcu diftantia h, ccntrigrauitatis figurx in- 
fcriptx a centro b. 

Si vcro figurainfcripta duobus tantum conftet triangulis, ciim illa. 
finta:qualia,cruntetiamBG,Bi aequalcs,&angulus ibh arqualis hbg, 
&:bh pcrpcndicularis adiCjideoqtieminor bg ,qua: minor eftdua- 
bus tcrtiis femidiametri partibus,ergo & ipfa b h . 

QjLiare omnis figunc rc£tilinca:,&:c. quod fuit oftendendum. 

D 3 PRO- 
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PROPOSITIO XXIX. THEOREMA XXV. 

V^uUim Settoris circuli grauitatis centrum , abeji a 
centro circuli, interuaUo quod excedat duas tertias femi- 
diametri. 

Clt Se&or circuli abcd. 
^ Dico centrum grauitatis 
ipfius, non abefle a centro b, 
interuallo quod fuperet duas 
tertias femidiametri b d. 

Si enim fieri poflit, fint BF 
duse tertiae femidiametri, &: e 
centrum grauitatis Se&oris, 
apoflibile eftSe&ori figuram 
re&ilineam euidenter infcri- 
bere, cuiuscentrumgrauita- 
tis minus diftet a centro gra- 
uitatis Se&oris , dato inter- 
uallo fe, & confequenter 
magis abfit a centro b , inter- 
uallo b f , id eft duabus tertiis 
femidiametri partibus, b quod 
ficri nequit > ergo nec cen- 
trumSe&oris poteft acentrocirculi a beflemaioriinteruallo, quam 
duarum tertiarum femidiamctri,ex quo impoffibile illud fequitur. 
Igiturnullius Sedoris circuli,&c. quodfuitdemonftrandum. 

PROPOSITIO XXX. THEOREMA XXVI. 

Omnis Settoris circuligrauitatis centrum,minusdi/lat 
a centro fui circulijuabus tertiis femidiametripartibus. 

Slt Se&or circuli ABCD. 
Dico centrumgrauitatis ipfius minus abefle a centro circuli b, 
duabus tertiis femidiametri b d. 

Si enim non abfit minus,cum magis etiam abefle non poflit,potent 
abefle duabus tertiis fcmidiametri partibus. Sit igitur e,&be du* 
tertise femidiametri; a cum b d Seftorem bifariam fecet, ducantur 
etiamBF BC,qua: ^qualespartesbipartitodiuidant, ducaturqueH 1 
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pcr E,perpendicularisadBD, 
qux lineis bf,bg occurrat in 
i &; h , erunt h & i centra 
grauitatis partium , b nu n a 
enim alia linea per e , bifa- 
riam diuidetur in E,termina- 
ta ad b f,b g Kciim centra gra- 
tiitatis partium ob earum se- 
qualitatem debeant efle in 
lineaperE bifariamfe£ta,er- 
go h erit centrum grauitatis 
partis feufe&oris ab D,fed b h 
maior eft b e ,quse eft duarum 
tertiarumfemidiametri,ergo 
ccntrum grauitatis Se&oris 
abd , abeft amplius duabus 

femidiametri partibus, d quod fieri non poteft ; impoflibile igitur erit di 9 .hui«* 
centrumgrauitatis totius,abefle duabus tertiis {emidiametri parti- 
bus,exquo confequitur. 
Ergo omnis Sedorisgrauitatiscentru,&c.quodfuitoftendendum. 

PROPOSITIO XXXI. PROBLEMA V. 
<±A dato quoltbet circulo auferre SeBorem^cuim centrum 
grauitatismagudtjietacentroctrcult.quolibet interuallo 
dato, quod mtnm flt duabus tertiisfimtdtametripartibm. 
Y\ Atus fit circuius ab c , cu- 
ius centum b , Sc data Ii- 
nea e , minor duabus tertiis 
partibus femidiametri. 

Propofitum fitauferreSe- 
£torem, cuius centrum gra- 
uitatis magis diftet a centro 
circuliB,datointeruallo e. 

Ciim e fitminor fubfcfqui- 
altera femidiametri dati cir- 
cuh , a duda qualibet femi- 
diametro b d , auferatur b f 
fefquialtcralinc? E,eritenim 
B f minor b d, per f ducatur 
G h 5 perpendicularis b D^fc- 
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cans circulum in g&h, du- 
canturqueBG,BH. 

Dico GBHDclleScdorcm 
quipoftulatur. 

Sumattir in linca bd, qux 
Sc&orcmbifariam diuidctvt 
conftat , linca b i xqualis E, 
crit i ccntrum grauitatistri- 
amniliBGHjCum b ifint dux 
tcrtiac b f , lumatur quoquc 
punchim k cflc ccntrum gra- 
uitatisfcgmcnti GDH,aquod 
crit mtra d f , ctim i &: k fint 
ccntra partium, b centrum to- 
tius ent intra i k, ptita pun- 
ctum L,quod magis diftat d 



G^- — - 
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I / 







punAo b , interuallo b i , id eft linea: e. 

Igitur a dato circuloi &c. quod fuit faciendum. 

PROPOSITIO XXXII. THEOREMA XXVII. 

Si quoltbet Settore circuli bifariamfifto ,a latere eius 
'velut bafidefcriptumfuertt trtangulum , dimidio SeBon 
&quale,communem cum Settore eum habensangulum,qui 
adcentrumcirculieft,deindeavertice manguli adbafim 
producla linea qm fimtle prtori triangulum conftituat, 
centrofySetforisalius defcrtbatur Seclor, eiufdem anguli 
cumdatoSeaore,cumslatus fit fefqutalterum etus ltne&, 
quA intercentrum circuli & concurfum linea a <vert tce du- 
B& adprodutlam bafim,tnteriicttur ; trianguli vertex ertt 
centrumgrauitatisSefiorispoJlremodefcrtpti. 

CEdor circuli fitBADC, bifariamfcausalinea b d, defcriptumquc 
^triancrulum AEB^qualcdimidiodidiSccloris ADB,&firvt ABad 
b e, ira b°e ad b F,ducaturquc e f jfeti ducatur E F,vt triangulum b e F,iit 
fimilctrianguloBEA;fiimarur deinde b g lefquialtera b f , & centro b 
mteruallo b G,dclcribatur Scdor b g i h . 
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Dico pun&um e efle centrum grauitatis Se&oris bhkl 

Si enim non fit; ciim fit in linea b K,cadet fupra vel infra pun&urn e . 

CadatPrimumfupraEinK,&:fiatvtBKadBi,itaB e adB L,&cen- 

tro b interuallo b l defcribatur Se&or bl m, 3 erit e centrumgrauitatis ti.fmk, 

Sedoris b l M,ciim Se&ores b l m Sc b g i h fint Rgurx fimiles,& pun&a Archif »- 

E&Kinvtroquefinuli- H 

ter ponantur, fitq; pun- 

dum k , ex hypothefi 

centrum grauitatis Se- 

ftoriSBGIH. 

DiuidaturBLinN,vt 
bl fitfefquialteraBN,&: 
iuxta ea quse Propofi- 
tione nona oftenia funt, 
du&a fit b o , vt dcindc 
du£ta e b , diuidatur ad 
b o in ojiac rationc, vt 
fit p o^ad Q. e , vt angulus 
p e c^ad angulum Qj^e , 
&duabus lineisQB^BE, 
fumpta tertia propor- 
tionali b r , excedat li- 

nea b f lineam b Rminoriinteruallo,quam FN,quo b FfuperatBN,& 
confequcnter ficmaiorquamB N,fiimaturquoqueangulus lb s du- 
plus anguli lb o, &r angulus t b v xqualis angulo lb o,& per punda R 
& E ducatur linca qux occurrat b v in x. 

CumlinexQ^B, b E,BRfint trescontinuxproportionales excon- 
ftru£Hone,erunt triangulaB e r > b e ofimilia,& anguli ber,b QEjequa- 
les,ergo etiam anguli deinceps , ld eft b e x, b o^xqualcs erunt , ergo 
&triangula bex,b p Q^fimiliaerunt,cumprxtcrangulosBE x,bp q^ 
etiam angulos e b x, qjtp a:qualcshabeant,quarein triangulis b q^p, 
b e x erit ficut p Qjid QB,ira e x ad e B,fimiliter etiam in trianguhs c qe^ 
BRE^eritficutBQ^adQE^itaBEadER^cdPQdl ad qEvtangulusBPQ^ 
ad QHE,id eftangulus lbo ad OBT,ergoetiamxE eritad ER,vtangu- 
lus lbo adangulum obt, ergo etiam vt angulus l b s , qui cft duplus 
anguh lb o ,ad angulum s b M,qui cft duplus anguli o b t, crgo erit x e 
ad e r reciproce , vt Seftor lb s ad Scdorem s b m , quia Searores ha- 
benteamdemproportionem quam angulf j cum vero e fit ccntrum 
gramtaustotiusSeaorisBLM^&BO bifariam/bcetSecWm lbs,& 
b n ^edtorem s b m, partes to tius Sedoris , & linea r x per e duda , & 
vtrimquetetminataadBo,B n diuidatur adpundum E,m recipro- 

E cam 
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b z;.£*i*tf cam proportioncm parrium, b erunt r & x centra partium,ergo r crk 
centrum grauitatis Se&oris lb s ; fed rb eft maior b n diiabus fcilicet 
tertiis BL,ergo alicuius Se&oris centrum,plus duabus tertiisfemidia- 

metri partibus diftata 

c iQ.huius J ccntro circuli ,'c quod 

fierinequit; nonigitur 
centrumgrauitatis Se- 
ftoris bghi, cadit fu- 
pra e ex quo hoc ab- 
furdumfequitur. 

Cadat iecundo in- 
fraEinK,&fiat vt bk 
adBi, itaBE adBL,&: 
ccntro b interuallo bl, 
deicribatur Sedor b l 
M,erit e centrumgra- 
uitatis Sedoris blm, 
vt fiipraoftendimus. 

Diuidatur b l in n, 
vt b l fit feiquialtera 

BN) & iuxta propofitionem 3 i.inuentus fit Seftor b l s , cuius centrum 
grauitatis R,maioriinteruallo diftctacentro circuli B,quamfitinter- 
uallu linese b F,quod eft minus BN,fcilicet duabus tertiis femidiametri 
b L,dudaque fit br o,diuidet illa bifariam Sedorem b l s ,fiat angulus 
tb v aequalis angulo lbo , ducaturqueRE,donecoccurrat b v in x. 

M Quandoquidem e fit 

centrum grauitatis to- 
tius Se&oris b l m , & R 
centrum grauitatis Se- 
ftoris b l s , d centrum 
grauitatis reliqui Sedo- 
risSBM, erit in REpro- 
duda,efed etiam eritin 
BV,qii2eillum bifariam 
fecat,ergo in x 5 ergo erit 
vt e x ad e R >ita Scdor 
b l s ad Seftorem b s m,&t 
fimiliter angulus lbs ad 
angulum s b m , eorum- 
\ que dimidij , icilicet an- 
| gulus l o b ad angulum 

OBT, 
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o b t , & angulus t b v ad angulum tbo, vt iam oftendimus. 

Fiat deinde vt br ad be ,ita B e ad b Qjducatur e producatur vl- 
que in p,ducatur itcm AQdimilia erunt triangula reb,e c^, &: anguli 
reb,e QBjequales,ergo &: in triangulis bex,b QPanguli b e x, b qp qui 
prioribusfiint dcinccps,sequalcs crunt, ergo &c triangula bex,bqp fi- 
miliavtanteoftcndimus, eritquevt ExadEB,itaPQjidQB,&:vt er 
ad e R,ita QBad Q^ergo ex xqualitate vt e x ad e r , ita p oad qes led 
e x ad e r, vt angulus ab qox! q^e ,hoc cft vt angulus lb o ad angulum 
obt , ^crgo triangulum AQB^qualc Se&ori bay ,ergoBQmaior ba; f 
fedEB cftmedia proportionalis inter BQ^BRjitem inter ba, bf, ergo 
rcdangulumiubBF,BA 5 a:qualceftrcdangulofubBR,BQ^5rgocritvc 
bf ad BR,ita b qp, i b a , fed b e cft minor b f ex conftru£Honc,crgo erit 
b Qminor b a, crgo b Qfimul erit maior & minor ba, quod fieri ncquir; 
non cadct igitur ccntrum grauitatis Se&oris b g i h infra e ,ex quo ab- 
fiirdum con/cquitur ; fcd oftenfiim cft ctiam non cadere fupra E,crgo 
critipfumpundtum e, ccntnimgrauitatis Sc£toris bgih. 

Igitur fi quolibct Sc&ore circuli,&:c.quod fiiit demonftrandum. 

PROPOSITIO XXXIII. THEOREMA XXVIII. 

Si quolibet SeEtore circuli e centro bifariam diwfo,ducla 
fuent perpendicularis in iineam bifecante, a puntto lateris 
quod duabus tertiis partibus femidiametri abfit a centro 
circult, & fiat vtdimidtus Settoris arcm adfemidiame- 
trumjta perpendicularis dutta adquartam quamdam li- 
neam,e centro circuli in linea bifecante fumendamjius ter- 
minvts eji centrumgrauitatis Settoris propofti. 

Clt datus Se&or ABC,fe&us 
^bifariam a femidiametro 
DB,&laterc ab diuifoinE,Vt 
AB fi t fef quial cc ra b e , ducta fit 
EFpcrpcndiculanslinese db, 
&: ponatur cflc vt arcus d a ad 
femidiametrum a b , ita e f 
adB g. 

Dicopun&um g cfle cen- 
frum grauitatis Scftoris pro- 
pofiti. 

Fiat enim vt b e ad b g , ita 
EG adBK,ducanturq;cE gk> 
item centroB,interuallo bg, 
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defcribatur arcus ghi,& eodem centro interuallo b k , defcribatur 
arcus KLMj&producaturin n. 

Cum fit vt arcus d a ad femidiametru ab, ita arcus g h i ad femidia- 
metrum b g ,& vt arcus d a ad lineam a B,ita e f ad b g ,eadem erit pro- 

portio arcus ghi adcB,qux 
re&se e f ad bg, igitur arcus 
ghi erit rcdtoe e f aequalis,fed 
triangulum g e b habetbafim 
femidiametrum Se&oris b g 
hi,& altitudinem e f sequa- 
lemarcui GHi,ergo eftaequa- 
le Scdori bghi; item Sc&o- 
res bg h ijBKLM, cum fint fi- 
miles, funtin duplicataratio- 
ne fuarum femidiametro- 
rum, ciim vero fit vt b k ad b g , 
itaBG adBE>eritSe£torBKLM 
x ad Se&orem BCHi,vt bk ad 
B be j & conucrtendo vt b e ad 
BK,itaSe&6rBGHiadBKLM, 
& permutando vt triangulum b g e ad Stdtorem bgh i,ica triangulum 
bgk adSedoreniBKLM; fed triangulum bge oftenfiim eft Sedori 
B g h i arquale , ergo 3c triangulum bgk Sc<3*ori bklm sequale. Ciim 
igitnrSedorBKMNfit bipartito diuifusalinea bm, &Sedori bklm 
fitarquale triangulum BGK,produ&o latere b m comprehcnfum, fit- 
que triangulum bge fimile t riangulo b g k , & b a feiquialteraja e , Se- 
Dx.bmm dtoris BADC, a centrumgrauitatis eftpun&um g. 

Ergo fi quolibet Seftore circuli, &c. quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XXXIV. THEOREMA XXIX. 

• 

T>ato ojuolibet Settore circuli 3 e centro bifariam dwifo, 
fifiat vt Settoruarcus, adduas terttas partes rett& fubten- 
dentisarcum 3 ita femidiameter ad quartam quandam Lt- 
neam e centro fumendam 3 in ea qu& Settorem bifariamfe- 
cat 3 eius terminus ent centrugrauitatis Settoris propofii. 

Slt abcd Se&orcircuIi,du£raqueBD Se<aorembifecante,fitveluti 
arcus adc ad duas tertias iiibtenfae a c , ita femidiameter b d ad 



quartam b e. 



Dico 
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Dico £ efle centrun? grauitatis Se&oris propofiti. 

Diuidatur enim ab in F,vt fit a b fefquialtera fb,& ducatur f h pa- 
rallela a c. 

Ciim b f fit fubfefquial- 
tera b a, &: fit vt b f ad b A,ita 
fh ad Ac,erit quoque fh 
duarum tertiarum ac, qua- 
reerit vtarcus adc ad fh, 
itaAB ad be, &vtDA dimi- 
dium arcus a d C , ad f g di- 
midiam fh, ita ab ad be, 
ergo conuertendo vt arcus 
a d ad re&am a b , ita f g 
perpcndicularis linex b d, 
ad lineam b e ; ciim igitur ab 
fit fefquialtera fb, per prae- 

ccdentem* conftabit e cfTe B JF A 

centrumgrauitatis Se&oris 
propofiti. 

Igitur dato quolibetSe&ore circuli,&:c. quodfuitoftendendum. 

PROPOSITIO XXXV. THEOREMA XXX. 

Sidatum fuerit quodltbet fegmentum circultfemicircu- 
lominus y duttify femidiametris qu& fegmenti arcui infi- 
Jiunt \ inuentis deinde centrisgrauitatis Settoris y & trian- 
guliaSefforis lateribus & fegmenti fubtenfa comprehenft y 
ftltnea vtraque connettens centragrauitatis inuenta/ver- 
fuscentrum SeEloris produtia itu au$eatur y <vt augmen- 
tum ad compoftam ex augmento & tnuenta iam ltnea y 
quA centra conneclit y eam habeat proporttonem y quam per- 
pendtcularis ab extremo arcus Setloris dutia tn Settoris 
Utus y ad fegmenti arcum y ertt illius augmenti extremum y 
centrumgrauitatis dattfegmenti circulu 




Sit 
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SIc adc fegmentum femicirculo minus,duftifqueadcentrumcir- 
culi cuius eft fegmentum lineis ab,cb, item pofitis , f quidem cen- 
trograuitatisSectoris abcd ,at pun&o e centro grauitatis trianguli 
ABC,perqu.x duda linea E f ita produ&afit in g , vt quemadmodum 

CHperpcndiculansin AB,ad 
arcum a d c, ita fit fe f ad to- 
tam g e . 

Dico pun&um c, efie cen- 
trum grauitatis fcgmenti a 
dc. 

aCiim enim linea E f du- 
catur per ccntrum totius, id 
cft Se&oris;&vniuspartis,id 
eft triangulherit in illa verllts 
F produ&a ccntrum reliqux 
partis, idcftfegmenti adc; 
in eoque pun&o puta g, vt li- 
nea ef ad fg , habeat reci- 
procam proportionem partium ; fcd illam habet e f ad f g ; nam vt eft 
perpendiculans ch adarcumADC,itaeft triangulum ab cadSe&o- 
rcmADBCi (Scftor cnimsequalis eft triangulofiib bafixquaii ab,& 
altitudinequxscqualisfitarcui adc) ergo triangulum &Scaorfunt 
in proportione g e ad g f, & diuidendo vt triangulum abc ad (cgmen- 
tum a d c,ita f g rcciproce ad f e. t>Cum itaque f fit centrum grauita- 
tis totius,centrum vero partis,id eft trianguli fit e ,erit g centrum gra- 
uitatis reliqui,id eil fcgmenti adc. 

Ergofidatumfuerit quodlibet,&:c. quodfuitoftendendum. 

PROPOSITIO XXXVI. THEOREMA XXXI. 

Stdatmfueritfemicirculm, autcirculi portio femicir- 
culo mawr.parte circumferentu & duabus femidiametm 
comprehenfa y & ficut dimidiut arcus, adduas tertias par- 
tesfm fubtenf&fita perpendtcularis e centro circuli in di- 
Bam fubtenfam , ad quartam quampiam Uneam ,fumen- 
damacentrofmlinea totamportionem e centro bifecante, 
in eius termmo erit centrum grauitatis femicirculi , aut 
portwnis propofita. * ^ 
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Olt datus femicirculus, autportio maior vt eam iam defcripfimus 
^ADcquambipartito fecet bd, du&aque AD,fiibtenfa dimidij arcus 
AED,ineamqueperpcndicularisBF ;fi ponatur effe vt arcus ae d , ad 
duas tertias partes liix fubtcnfk AD,ita b f ad b g. 

Dico punctum g efle ^ 
centrum grauitatis femi- 
circuli , au t portionis pro- 
pofitse. 

Producatur bf in E ,qux 
bifecabit Se&ore abde, 
fimiliter reliquumSe&o- 
ris dimidium,fcilicet b d 
KcbifariamfecetBK, du- 
catur E k , &per pun&um 
G ducatur h i , parallcla 
EK, occurrcns lincis b e, 
BK,inH& 1. 

CumBD totamportio- 
nem bifariam fccet,&:li- 
ncx be,bk rcliquas par- 
tes, crit arcus edk dimi- 
dio arcui portionis sequa- 
lis , &c E k sequalis ad, &c 
confequenter lineaBL x- 
qualis bf ; ergo vt bf ad 
bg, itaBLadBG, id eft vt 
arcus ae D,ad duas tertias 
fubtenfx ad ; at in trian- 
gulo BEK,lineaFieftbafiparallela, ergo latera in eamdem propor- 
tionem diuidit, fcilicet in proportionem linex b l ad l g ; crunt igitur 
eb ad bh,& b k ad b i, ficutarcusfingulorumSe<3:orum,ad duas ter- 
tias fuac fubtenfie, a ergo punda h &c 1 centra grauitatis Se&orum aj4 .w* 
ABDE,CBDK, b ergo centrum totius in h i, fedetiameftin b D,ergo bio.W* 
in g. 

Igiturfidatus fucrit fcmicirculus , &cc. quod demonftrare opor- 
tuit. 
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PROPOSITIO XXXVII. THEOREMA XXXII. 
Si datum fueritfegmentum quoddam femicirculo ma- 
iw y duttifcLabafis extremis duabus adcentrumlineis ,fa- 
ttify cum bafe trianguli , & reliqua portionis grauitatis 
centrafuerint data\produBo <vno trianguli latere£$ in il- 
luddemiffa perpendiculari , ex oppofto vafis extremo y fli- 
nea centra grauitatis trianguli^ reliqua portionis con- 
nettens , ita diu fafuerit > vt quam proportionem habet 
fegmenti arcus, adperpendicularem iam duBam , eam ha- 
beant partes lme&, hac lege/vt maior pars centrograuitatis 
trianguli adiaceat \ hoc diuifonis punttum , ent centrum 
grauitatis fegmentipropofti. 

Clt adc fegmentum femicirculo maius , du£tifque ab,cb femidia- 
^metris, triangtili ab c grauitatis ccntrum fit e ,reliqui vero Sedtoris 
grauitatis centrumfit pun&um f ,producatur a b in g, du&aque ad 

eam pcrpcndiculari ch , po- 
natur linea ef di&agrauita- 
tis ccntra coniungens , ita di- 
uifain i,vtquam proportio- 
nem habct arcus fcgmenti 
ad perpcndicularem c h , 
eamhabeatEiadi f. 

Dico pun&um 1, cfle cen- 
tru grauitatis di&ifegmenti. 

a Neccfle enim eft,vt ccn- 
trumgrauitatis fegmeti pro- 
pofiti,fit in f e connc&ente 
centra partium, b in eoque 
pundo,quod lineamdiuidit 
reciproce in rationem partium > at triangulum ad refiduam portio- 
nem illamhabetproportionem, quamcH ad arcum fegmcnti, (illa 
enim portio sequalis eft triangulo redangulo,fu b femidiamc tro & al- 
titudinequxfit dido arcui xqualis) in eamdemque pofuimus reci- 
prcce diuifam lineam fe , ergo 1 ent centrum grauitatis {c^mcnti 
propoflti. 

Itaquc fi fuerit.datum quoddam fegmcntum, &c. quod fuit de- 
monftrandum. 
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PROPOSITIO XXXVIII. THEOREMA XXXIII. 

Sifegmento circuli <vel ellipfs ,figura rettilinea euiden- 
terinfcriptafueritfegmentorum reliquomm demptafigu- 
ra infcripta , commune grauitatis centrum, minPts aberit a 
fegmenti vertice , dimidw line&, qu& a vertice ad mediam 
bafim ducitun 

CEgmento abc, euidenter infcripta fit figura adefbghic. 
^ Dico magnitudinis ex reliquis fegmentis, dempta figura infcri- 
pta compofita^grauitatis centrum, ( a quodeftindiamctroB k) minus u%.h»im, 
abefle a vertice b, 
dimidio lincse b k. 

Ducantur ab,cb, 
fcgmcntoque aeb 
euidentcr infcripta 
erit figura adefb, 
&: fcgmento chb 
figura cihgb, qua- 
re dudis el,hm 

diametris , b erunt I/ /U im\ 

centra grauitatum 
magnitudinu com- 
pofitaru cx fegmen- 
tis refiduis, demptis 
figuris adefb,cih 
GB,inlineis el,hm. 
fit N centrum gra- 
uitatis, magnitudi- 
nis compofitx ex fegmentis * 
portionis a e b, &fumatur o 
centrum grauitatis , magni- 
tudinis copofitseex fegmen- 
tisportionis bhc, du&aque 
n o ,c C um centrum grauitatis 
ex omnibus compofitsefit in 

N0 5 &dfitprxtcreainBK 5 crit a K c &&mm 

m p , qux communis vtriufq; 

Iineae interfedio eft ; ducatur dcinde L u\ cadetilla infra no , & ciim 
Iineas ab, b c fecet bifariam in l & m, lineam quoque b k bipartito fe- j 
cabitin Q>quapropter cum p cadatfupra c^, pundum p, centrum gra- ' 

F uitatis 
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uiratis magnitudinis ex omnibus fegmentis compofita^aberit a vcrti- 
ce B>interuallo b p ,quod minus eft b c^dimidio Iinex b k. 

Igiturfifegmento circuli vcl cllipfis,&:c. quodfuit demonftrandu. 

PROPOSITIO XXXIX. THEOREMA XXXIV. 

Cuiujlibet [egmeti circuli velellipfts grauitatis centrum, 
plusdiftat ajegmenti njertice y dimidio dian^tri Jegmenti. 

C It A b c fcgmentum circuli 
^vel cllipfis, &linea b e fe- 
gmenti diamctcr. 

Dico centrum grauitatis 
n 9 .hmH*. / \^ h} ^ \ fegmcti, aquodeftindiame- 

tro be, plus dimidio b e , ab- 
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dTeavcrticeB. 

Si enim idverumnonfit, 
vcl aberit dimidio linese B e , 
vcl interuallo quod dimidio 
minusfit,afegmcntivertice. 

Primo ponaturabcflc di- 
midio b e ,fitque p un&um d - r 
ducatur pcr Dlinea f G,pa- 
rallcla a c, occurrcns vtrim- 
quearcuifegmentiin f & g, 
&c per pun&a f e g, dcfcriba- 
tur fegmen tum circuli vel el- 
lipfis , xquale & fimile fe- 
gmento f b g ,totumqueca- 
detintrafiguramAEGC, qux 
omnia ex geometria cuidcn- 
tiafunt. b Segmenti quoque 
feg centrum grauitatis eric 
in d e , & fit h, centrum item 
grauitatis fegmenti fb g fit i, 
c erunt dh&di xquales, 
<*ideoq>magnitudinis com- 
pofitas exfegmetis fbg,feg, 
commune grauitatis cen- 
trum eritD,obaequalitatem 
& fimilitudinem fegmento- 
rum,&: ex d aequipondera- 
bunt>. 
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bunt; additaigiturmagnitudine, qux cumfcgmcnto f e g, componit 
figuram af cc,einclinabitpondus adpartes fegmenti f e g, tota enim c %. p*tki$ 
compofita magnitudo afcg ,ponderat ad partcs fegmenti feg ; f nam 
cum totius fcgmcnti ab c, ccntrumgrauitatis fit in b e, itcm &c ablatx fj^' 
partisEBG fit ineadcmlinea,etiamreliqii2e figur#AFGc,erit in ea- f 8. primi 
dem linea, g fed ctiam cft intra ipfammet figuram a e g c , ergo erit in- fj£[™l 
tralineam d e, ideoque tamfegmentum feg, quam hoc quod addi- fondtr^' 
tum eftfimuHumpta, ponderant cx de , ciimigitur inclineturpon- g 9-/"«» 
dus,non erit d centrumgrauitatis fcgmenti ab c. TrllTm. 

Ponaturfecundo ccntrum D,abeffeminoriinteruallo,quamfit di- 
midiumBEj&fiimatur dk sequalis db, &per fkg defcribaturfcgme- 
tum circuli vcl ellipfis vt fupra,quod amplius cadct intra figuram a f 
Gc,&inftitutavtpriusargumetationc,idcmab{urdum confequetur. 

Idcirco ciim centrumgrauitatisfegmenti abc, ncc dimidio lineae 
B E,ncc intcruallo dimidio minori abcfle polfit, cadet vltra dimidium 
linea: b e ,fcu diametri fegmenti,initio fiimpto a vertice. 

Quarccuiuflibetfcgmenti,&:c.quodoftcndcreoportuit. 

PROPOSITld XL. THEOREMA XXXV. 
Centrum grauitatis figum.fegmento circult velellipfis 
euidenterinfcripu , non potefiidemeffe ,cum centrograut- 
tatis ipfiusfegmenti. 

Clt ab c fcgmentum circuli vcl 

cllipfis,&:figura adbe c.illi cui- 
dentcrinfcripta. 

Dico vtriufque idem effe non 
pofle grauitatis centrum. 

Si enimfieri poflit, a cumfit in 
diametroB F,fitpun£lum g. 

Ciim g fit ccntrum totius,id eft _ 
fegmenti 5 &partis,id cft figurx A 
euidcntcr infcriptar, b erit ctiam 
centrumgrauitatis rcliqui, id cft 
magnitudinis ex refiduis f cgmen- 
tis compofitse: ergo b g eritcmi- 
nor dimidio bf,& fimul d maior, « 
quod fieri nequit; crgo nec hocA 

ynde fequitur, fcilicct idcm cilcfegmenti , & figuras euidenter in- 
lcriptargrauitatis centrum. 

Ergo centrumgrauitatis figur*,&:c.quod fuit demonftrandum. 
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PROPOSITIO XLI. THEOREMA XXXVI. 



a 18.^19. 
huiiu. 



Sifegmento circuli velellipfis ,figura rettilinea fuerit 
euidenterjnfcriput , totim fegmenti grauitatis centrum y 
erit verticipgmentipropinquius^quam centrumfigura in- 
fiript*. 

Clt abc fegmentum circulivelellipfis,&: adbec figura re&ilinea, 
^fegmento euidenter infcripta. 

Dicocentrum grauitatislegmenti,minusdiftareavertice, quam 

centrum grauitatis figurae e- 
uidentcrinfcriptx. 

a Cumvtriufquemagnitu- 
dinis centrum grauitatis fit in 
e F,fegmenti diametro,bnec 
idem poflit efle vtriufque 
centrum ; fit g centrum fe- 
gmenti , h verd centrumma- 
c gnitudinis , compofitse ex re- 
fiduis fegmentis , dempta fi- 
gurainfcripta.Ciim g fitcen- 
trum totius , &: h centrum 
partis, c necefle eft centrum 
reliqu^ partis cadere ad al- 
terampartem g, ideftinali- 
quod pundum 1, d & ciim h 
fit vicfnius vertici quam g, 
«debebit 1 efle remotius a 
t»Jmm A * c verticequam c. 

Itaque fi fegmento circuli vel ellipfis , &c. quod oportuit dc- 
monftrare. 



c t.primi 
Archtm. 
de &quij>. 
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PROPOSITIO XLII. THEOREMA XXXVII. 

Dato fegmento circuli <vel ellij>fis,poteJtfigura rettilinea 
euidenter infcnbi, <vt linea qu& inter centrum grauitatis 
fegmenti^ centruminfcript&figum interiicitur ,fit qua- 
cumquelinea retta data minor. 

SEgmentum circuli vcl ellipfisfit ABC,centrumgrauitatis eius E,in- 
teruallumdatumF.F 3 itavtFfitinfra, a cum centxum grauitatis fi- %*vkwm 
gurae cadat infra centrum fegmenti. 

Sumatur aliquod fpatium 
G,ad quod fegmentum ma- 
iorem habeat proportionem, 
quam b f ad e f , &: fegmento 
figura euidenter infcribatur, 
donec fpatium ex refiduis fe- 
gmentis,dempta infcripta fi- 
gura compofitum, fit minus 
fpatio g, conftat verd idficri 
pofle. 

Dico centrum grauitatis 
illius figur*einfcript*e,cadere 
fupra f. 

Si non cadat fupra f , vel ca- 
det inipfum f, vel infra. 

Ponamus primo coincide- 
re cum f ; cum e fit centrum 
totius fegmenti, & f partis, 
feu figurae euidenter infcri- 
ptse , b erit centrum reliquas A D c h%.pr\mh 

partis,id eft magnitudinis ex refiduis fegmcntis compofit?,inF e ,pro- 
dufta verfusE ,in eoquc pundo puta h ,vt F E ,ad B h fit,vt rcfiduum ex 
fegmentis,adinfcriptamfiguram; quareetiamcomponendo erit vt 
h f ad f e ,ita totum fegmentum,ad refiduum ex fegmcntis ; cum vcro 
illud refiduum iuxta conftru&ionem fit minus fpatio'G , erit maior 
^roportio fegmenti ad rcfiduum, quam fegmenti ad fpatium g , ideo- 
quemaior proportioHFad FE,qua: eftvt fegmentum ad refiduum, 
quamBFadFE;ergo h centrum grauitatisfpatiorumrefiduorum,ca- 
dit extrafegmentum ab c,c quod fieri nequit. igitur centrum grauita- c ipimim 
tisinfcriptsenon coincidit cum F,ex quo abfurdumconfequitur. 

F 3 Cadat . 
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Cadatfecundo centrum grauitatis infra f in i ; ciim E fit ccntrum 
grauiratis totius,idefHcgmenti; Sc i centrumgrauitatisfigurxinfcri- 

ptx,centrum reliqui, id cffc 
magnitudinis ex refiduis fe- 
gmentis compofitse fit h j vt 
priuseritmaiorproportiofe- 
gmenti ad refiduum, quam 
bf ad be , ergo quoquc diui- 
dendo, maior eritproportio 
figurx infcriptae ad rcfidua 
fcgmenta, quam b e adE f, 
multoquemaior quaniBE ad 
e i , fed vt infcripta figura ad 
rcfidua fegmenta,itaHE ad 
e i, ergo maior proportio h e 
ad e i, quam be ad e i , ergo 
h e maior b e , crgo h cadit 
extra fcgmentum , ccntrum 
nimirum grauita tis refiduo- 

di 7 . huius / \ rum fegmentorum , d quod 

fieri ncquit > crgo ncc infcri- 
pta: figurarccntrumgrauita- 
tis caditinfra F,cxquoidim- 
poflibilefcquitur. 
Ciim crgo inCcriptx figurse ccntrum grauitatis , quod neccJfTario 
caditinfra e centrumfcgmenti,noncoincidatcum F,neccadatinfra 
F,cadet intra fpatium f e, critqucpropinquius ccntro fegmeti, quam 
fit datum fpatium f e . 
Quare poffibile ctl dato fegmento, &c.quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XLIII. THEOREMA XXXVIII. 
Si dentur duo fegmentn, vnum ellipjis alterumcirculi, 
& quamproportionemhabet fegmentum eliipfisadtotam 
eUipfm P eamdemhabeat fegmentum circuli adtotum cir- 
culum^in vtroque reffiline&figur& euidenterdefcriban- 
tur y quarumlatera fint multitudine aqualia ,figurarum 
centra grauitatis , fimiliter fecabunt fegmentorum dia^ 
metros* 

Sit 





PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 47 

Clt ABcfegmentumellipfis, d e f fcgmentum circuli , &: fit fcgmen- 
^ tum ellipfis ad totam ellipfim ar c G 5 vt fcgmentum circuli ad totum 
circulum def h ,& legmento quidem ellipfis> figura a p nlbmo qe, 
euidenter infcripta fit, fe- 
gmento vero circuli, figura 

DXTRES VXF. 

Dico centra grauitatis 
vtriufque figurse infcriptae, 
fimiliter fecare diametros 
fegmentorum bi,ek. 

Iungantur lMjNO,pq, 
inellipfi; &rs,tv,xy in 
circulo. 

Iam fuppono ex Coni- 
cis , du£tas lineas inter fe 
parallelas effe,&: ad diame- 
tros bifariam diuidi>&pa- 
rallelas in fegmento elli- 
pfis , cum refpondentibus 
comparatas, interfe eam- 
dem habere proportio- 
nem , quam illse qux in fe- 
gmento circuli refpondent 
illisy quae in ellipfi intcr fe 
comparatx fimt; denique 
ipfas fcgmentorum diame- 
tros , ad totas fuarum figu- 
rarum diametros, eamdem 
habere proportionem, eo 
quod fegmentorum arex, 
ad totas fiiarum figurarum 
areas, eamdemproportio- 
nem habeant. Haec enim 
omnia ex Conicis demon- 
ftrationibus, apud gcome- 
tras nota funt, & ca luc de- 
monftrare ab inftituto a- 
lienum foret. 

His fuppofitis propofitum demonftrabo. *Trapeziorum apc^c, itftrim 
dxyf centra grauitatis, er um in i0,K,s,redis lincis fimiliter pofi- f chtm ' 
ta,cumeamdemhabeantproportionem ac,p Q,quamDF,x Y . &- 

liter 
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liter etiam trapeziorum 
p n o Q^jx t v y centra gra- 
uitatis , fimiliter diuident 
lineas /3 i $ ; denique &: in 
trapeziis reliquis , centra 
grauitatis fimiliter diui- 
dent fuas lineas, eade ni de 
caufa; funtautem& t -ian- 
gulorum lem,res centra 
grauitatis,in lineis bz,e y 
fimiliter pofita; habent au- 
tem eamdem proportio- 
nem trapezia Sc triangu- 
la , vt libi rcfpondent in 
fegmentis propofitis cir- 
culi & ellipfis , quare fi 
duorum primorum trape- 
ziorum in fegmento elli- 
pfis , commune centrum 
grauitatis inuentum fue- 
ritiitidem duorum trape- 
ziorum primorum in fe- 
gmento circuli, linese * i in 
ellipfi & ^ k in circulo fimi- 
liter diuidentur, atque ita 
progreflione fafta adreli- 
qua , totius figura: re&ili- 
nese , in fegmento ellipfis 
abc infcriptse, centrum 
grauitatis fimiliterdiuidet 
diametrum b i,ficut figurse 
infegmento circuli infcri- 
ptse grauitatis centrum,di- 
uidetlineamEK. 










-\v 


n — 




D V r 


-/f 







H 



Igiturfidenturduofegmenta,&c. quodfuit demonftrandum. 
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PROPOSITIO XLIV. THEOREMA XXXIX. 

Si duo fegmenta datafuerintyVnum ellipfs alterum cir~ 
culiy £f cjuam proportionem habet fegmentum ellipfis ad 
totam ellipfim, eamdem habeat fegmentum circuli ad to~ 
tum circulum\ centragrauitatis in eamdem proportionem 
diuident earum diametros. 

















H / 



E 

Clnt duo fcgmenta abc } def, 
^qunlia propofitio poftulat, eo- 
rum diametri bg,eh, centra gra- 
uitatis i &: k. 

Dico camdem efTc proportio- 
nemB i ad iG,qua2 cft ek ad eh. 

Si enim non fit cadempropor- 
tio,erit maior vel minor. 

Sit primo maior proportio b i 
ad iG,quamEKadKH, &diuida- 
tur e h in proportionem b i ad b g, 
inaliquo pundo l, cadetilludne- 
ceflario infra punftum k. alnfcri- 
baturfcgmento circuli def, eui- 
denter figura re£tilinca,cuius cen- 
trum grauitatis n , minus abfit a 
pun&o k , intcruallo kl,& ficut 
diuifa cft e h in n , ita diuidatur 
b g in aliquo pundo o , cadet pun- 
&um o lupra pundtum i , nam 
maior eft proportio e n ad n h, 
quam el ad lh, id eft "bi ad ig; 
deinde infcribatur fegmcnto el- 
lipfis a bc euidcnter hgura re&i- 
linea totidem laterum, eius ccn- 
trum grauitatis erit o,l>cadetque 
fupra centrumgrauitatis fegmen- 
a, c quod fieri nequit ; vnde nec maior erit proportio b i ad i c y c ^ l hf4it4S 
quam e k ad kh , vnde id fequitur. 

G Sit 
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Sit fecunddminor proportio 
bi ad ig , quam E K ad kh, &: di- 
uidaturEH in proportionem bi 
adBG,inaliquopun£loL, cadet 
illud neceflfario fupra pun&um 
K,& tum diuidatur bg in o,vtfit 
bo ad o G,ficut e k ad kh, cadet 

0 neceflario infra i. «Unfizriba- 
turfegmento ab c euidenterfi- 
gura re&ilinea , cuius centrum 
grauitatis p , minus abfit a pun- 
&o i,interuallo o i, &ficut di- 
uife cft b g in p,ita diuidatur E H 
in R,cadet r fupra Kmamminor 
eft proportio b p ad p g , quam b o 
adoG,idefl:EKad kh, deinde 
infcribaturfegmento circuli de 
F,euidenterfigura re&ilinea to- 
tidem laterum , eius centrum 
grauitatis erit r, ccadetque fii- 
pra centrumgrauiratis fegmen- 
ti, quod fieri nequit ; vnde nec 
minor erit proportio b i ad i g, 
quam e k ad kh , vnde id feque- 
batur. 

Idcirco cum proportio b i ad 

1 g , nec maior ncc minor fit 
proportione e k ad E h , crit 
eadcm. 

Ideo fi duo fegmenta data fuerint , &c. quod oftendere opor- 
tuir. 
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PROPOSITIO XLV. THEOREMA XL. 

Sifuerint duo Seftores, <vnus ellipticus altercircularis, 
dimidiis fuis jiguris minores , Acjuales 3 uei vnaiores > 
quamproportionem habet<vnw Settor adfuamfiguram, 
eamdemhabeatalterSettorad fuam, ceritrumgrauitatis 
ipforymjn eamdem rationem diuidet femidiametros illa$> 
qu& Settores bifariam fecant. 

Slnt primo Se&ores femicl- 
lipfi aut femicirculomino- 
resABCK,EFGi, eof que bifa- 
riamfecentfemidiametri kb, 

I F. 

Dico fcmidiametros illas, a 
centris grauitatis diuidi in 
eamdem rationem. 

Ducantur ac,eg; quod ac 
E g fecent limiliter femidia- 
metros in r & s , &fegmenta 
Abc,efg fingula ad reliqua 
triangula , & totas figuras, 
eamdem habeant proportio- 
nem, ex Conicis demonftra- 
tionibusnotumeft. ponantur 
N&peffe centra grauitatis fe- 
gmentorumjpunftavero o & 
O^fle centra grauitatis trian- 
gulorum ( a erunt autem n & p 
infcmidiametris KB,iF,bafes 
&fcgmcnta bifecantibus, b & 
o & c^jn iifdem femidiame- 
tris, quas bafes triangulorum 
akc,eig bifariam diuidunt) 
c erit e n ad N R,vt fp ad ps. 
* 'tcmKoadoR,vti <^ad qs^ 
& cum n> o , fint centra par- 
tium Sc&oris elliptici , p & 
vero centra partium Seftoris 
circularis , totorum Se&orum 
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ccntra eruntinNO, pq,& confequenter 
in femidiametris Sedores bifariam fe- 
cantibusjfint L&M, e eruntreciproce ol 
ad ln, & Qjvi ad mp , ficut fegmenta ad 
triangula, quascumvtrobiqueineadem 
fint proportione, erit ol ad ln, vt qm 
ad mp. ideoque manifeftum eft pun&a 
NjQ^Ojitadiuidere /cmidiametru bk, 
vtpund:ap,s,M,Q^diuiduntfemidiame- 
trum fi, &c confequcntcrpun£ta l & m, 
qux funt ccntra grauitatis Se&orum, fe- 
midiametros in eamdemratione fccarc. 

Sint fecundo ambo mcdix parti fua- 
rum figurarum aequales aut maiorcs, 
abck cllipticus,EFGicircularis,eofque 
bifariamlecent fcmidiametriBK,iF, fa~ 
ftofq; Sedorcs , in cllipfi quidem albk, 
cme K,in circulo vero enfi,gofi, bifa- 
riamfecentfemidiametri k l,k m,i n ,io, 
inucntaqucfint centra diclorum Se£to- 
rum,in quas toti Sc£torcs propofiti diui- 
fi fiint, (quos mcdictate figurarum fiia- 
rum minores cfle necefle erit) fintque 
centragrauitatis,inellipli quidem p, q^ 
in circulo vero r, s. (crunt cnimin illis 
femidiamctris vt iam oftendimus ) du- 
canturque l m , p <^n o , r s , quse fccent 
b k quidcm in x & t, at f i in y, v. 

Lineas lm,no bifariam diuidi a fe- 
midiamctris bk,f i,ex conicis patet ; fed 
cum toti Se&ores ad fuas figuras eam- 
dem habeant proportionem,etiam ip- 
forum dimidij ad fiias figuras eamdem 
habebunt proportionem, f ideoque in- 
uentagrauitatis ccntra a, qj,r, s. diui- 
dent omncs illas fcmidiametros in eam- 
dcm proportioncm , & p Q^eritparallela 
l m,& r s parallcla no,& tam p c^quam 
R s ,ad fcmidiametros bk, f i bifariam di- 
uidcntur,cumLM,Noipfisparallclx,bi- 
partito fccentur. g erit quoque in cllipfi, 
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ob Se&orum sequahtatem , commune 
centrum grauitatis amborum Sefto- 
rum, pun&um T,id eft totius Se&oris 
abck,& in circulo pun&um v , commu- 
ne duorum Se&orum centrum>id eft to- 
tius Se&oris efgh ,fecU k diuiditur in x, 
quemadmodum f 1 in y , vt conftat ex 
conicis,&: x k in t ,ficut y i in v , cum y t 
adTK,fitvt lp ad pk>& yv fit advi,vt 
n r ad r 1, h fint autem l k in p, & n 1 in r 
fimiliter fe£foe, ergo erit etiam tota b k in 
T,c'entro grauitatis Se&oris,ita fc&a, ficut F 1 in v, itidem ccntro gra 
uitatis Sedoris. 

Igiturfi faerint duo Se&ores,&c.quodfuic demonftrandum. 
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L 

INuenta circuli quadratura y dabiturcentrumgrauitatis 
cuiuftbet SeStoris y minoris & maioris (emicirculo y ipfus 
femicirculi y & fegmentorumfemicirculo maiorum & mi- 
norum y f quidem proportio arcus ipforum y adtotam peri- 
pheriam ft cognita •> & h&c de elltpticis fguris y qm tUis re- 
Jfondent y etiam intelltgantur. 

I L 

^Dato cuiujlibet ifarum partium grauitatis centro, 
ipfus etiam quadratura erit obuia\ dabunturenim tres li- 
ne&reB& y qutbus fumpta quarta proportwnalis y ft arcui 
toti y aut dimidiofgum pr^pofu dqualis . qua detetfa a no- 
bisconnexione, inter quadraturam circuli & centragra- 
uitatis partium eius ffmul nouam aperuimm <viam qua- 
drandi circulum \fi nimirum centra grauitatis parttum^ 
independentera quadratura qu&rantur. 

III. 

Lunularum quarumuis y a qutbuftbet duabm circum- 
ferentu portionibus comprehenfarum \fimiliterJpatiorum 
interduaslineas parallelas^el non parallelas tntercepto- 
rum\ Arbelorum quoque & fcalprorum y feu fecuricula- 
rum y & quarumuisfigurarum y velex arcubus circuli y vel 
arcubus & rettis lineis compofitarum y dabuntur centra 
grauitatis) qu& omnes fubtenfs reBis lineis fub arcubus y in 
fegmenta circulorumjtf reBtlmeasfguras refoluentur.Et 
h&cin ellipfquoquelocum habentj. 



IV. 



IV. 

Sed& adcorporumquorumdam y qu&noshaBenu4la- 
tuere,grauitatis centra reperienda ,h&c licebit transferre. 
Dabuntur enim centra grauttntis partiumcylindrorum, 
dittis iamfigurisvelut bafibus infifienttumjafes oppofitas 
paraUelashabentium. Similitertf partium conorumper 
^verticemSeStomm jaltbus bafibus fiue circularibus fiue 
eUipticis infifientium. Dabitur enim axisgrauttatisjn cy- 
lindris auidem percentra grauitatis oppofitarum bafium 
paraUelarum, in conis vero duttu* adcentrum grauitatis 
bafis perverticem, incuim medietatecentmmgrauitatis 
partium cylindricarumjtn quarta vero parte qu& bafi ad- 
iacet y partium conicarum reperietur \ iuxta ea qu& Fride- 
ricus Commandinus, & Lucas Valerius decentrisgraui* 
tatis folidorum tradtdere. 
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R. p. PROVINCIALIS Societatis I e s v 
in ProuinciaToletana Facultas. 

MIchael Pachecvs Socictatis Ie s v, in Prouincia Tole- 
tana Praepofitus Prouincialis, potcftate ad id mihi fa&a a Reue- 
rendo admodum Patre noftro MvtioVitellescho, Pracpofito 
Generali, facultatem facio,vt Uberinfcriptus: Ioannis della 
Faille Antverpiensis, e Societate Iesv,in Academia 
Matritensi Collecii Imperialis > Regii Matheseos 
Professoris,Theoremata de Centro GravitatisPar- 
tivm Circvli et ELLiPSis,ciufdcmSocictatisgrauiumdo£to- 
rumque hominum iudicio approbatus, typis mandctur. In quorum 
fidemhaslittcras manu noftra fiib/criptas, &figillo noftro munitas 
dedimus. Matriti , in noftro Impcriali Collegio x. Kal. Dccembr. 
oc loc XXXI. 

MlCHAE L PAC H E CO. 

GVILIELMVS DE VVAEL Societatislnsv 
per Flandro-Belgium Prxpofitus Prouincialis 
Ioanni Mevrsio Typographo Sal. 1 

CVm P.Ioanncs dclla Faille Socictatis noftrx Saccrdos Iibrum 
compofuerit de centro grauitatispartium circuli &: ellipfis, exa- 
minatum &c auaoritate R. dl ad. « m P. N. Mutij Vitcllefchi Pra:pofiti 
Gcncralis Societatis Ie s v approbatum,ego pro au&oritate a Scr. mi « 
Principibusnoftrisnobis concefla,poteftatem Tibifacio di&um li- 
brum imprimendi & libere diuendendi. In quorum fidem has manu 
mca fignaui, & officij mei iigillo muniui Lirx 4. Aprilis 161,1. 

GVILIELMVS DE WAEL 

SVMMA PRIVILEGII. 

PHilippvs Deigratia^HiipaniarumJndiarum^&c. RexCatholi- 
cus, Archidux Auftrise, Dux Burgundia:, Brabanti2e,&c. S^rcnifll- 
mus Belgarum Princcps,diplomatc fuo fanxit,ne quis Librum, cui ti- 
tulus eft, Th e o r e m a t a de Centro Gravitatis Partivm 
ClRCVLl ETELLIPSIS 5 AudoreP.IoANNE della FAiLLE,citra 
IoannisMevrsI voluntatcm,vllo modo imprimat,aut alibi tcrra- 
rum impreffum, in Inferioris Germanix ditiones importct,venalcm- 
ve habcat.Qmfecus faxit,confifcatione Librorum,&: alia graui pcena 
mul&abitur, vti latius patet in Littcris datis Bruxcllx,24- Apr. 16 $z. 

Signat. 

I. C o o l s. 



